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¶À£∞°√ƒ∞™ √ ™∞ªπ√™
(580 - 500 .X.)

1.1 º˘ÛÈÎÔ› ∞ÚÈıÌÔ› - ¢È¿Ù·ÍË - ™ÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË
ñ ∫·Ù·ÓÔÒ ÙÔ˘˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜
ñ ∞ÓÙÈÛÙÔÈ¯›˙ˆ ÙÔ˘˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ÌÂ ÛËÌÂ›· ÙÔ˘ ¿ÍÔÓ·
ñ ™˘ÁÎÚ›Óˆ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜
ñ ™ÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔÈÒ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜

1.2. ¶ÚfiÛıÂÛË - ∞Ê·›ÚÂÛË Î·È ¶ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi˜ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ
ñ ¶ÚÔÛı¤Ùˆ, ·Ê·ÈÚÒ Î·È ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙ˆ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜
ñ °ÓˆÚ›˙ˆ ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ Î·È ÙÈ˜ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒ ÛÙÔÓ ˘ÔÏÔÁÈÛÌfi ÙË˜ ÙÈÌ‹˜

ÌÈ·˜ ·Ú¿ÛÙ·ÛË˜
ñ ∂ÎÙÂÏÒ ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜ ÛÂ ÌÈ· ·ÚÈıÌËÙÈÎ‹ ·Ú¿ÛÙ·ÛË ÌÂ ÙËÓ ÚÔ‚ÏÂfiÌÂÓË ÚÔÙÂÚ·ÈfiÙËÙ·

1.3. ¢˘Ó¿ÌÂÈ˜ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ
ñ ∫·Ù·ÓÔÒ ÙËÓ ¤ÓÓÔÈ· ÙË˜ ‰‡Ó·ÌË˜ ·Ó Î·È ‰È·‚¿˙ˆ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜
ñ ÀÔÏÔÁ›˙ˆ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜ ÌÂ ÌÈÎÚfi ÂÎı¤ÙË Î·È ÁÈ· ÙÈ˜ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜ ÙÔ˘ 10 ÂÊ·ÚÌfi˙ˆ ÙÈ˜

ÈÛfiÙËÙÂ˜: 10Ó = 10 ... 0 (Ó ÌË‰ÂÓÈÎ¿), 2 �10Ó = 20 ... 0 (Ó ÌË‰ÂÓÈÎ¿) Î.Ï.
ñ ∂Ê·ÚÌfi˙ˆ ÙËÓ ÚÔÙÂÚ·ÈfiÙËÙ· ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ ÛÙÔÓ ˘ÔÏÔÁÈÛÌfi ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ ÌÂ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜

Î·È ·ÚÂÓı¤ÛÂÈ˜

1.4. ∂˘ÎÏÂ›‰ÂÈ· ‰È·›ÚÂÛË - ¢È·ÈÚÂÙfiÙËÙ·
ñ °ÓˆÚ›˙ˆ ÙËÓ Ù·˘ÙfiÙËÙ· ÙË˜ Â˘ÎÏÂ›‰È·˜ ‰È·›ÚÂÛË˜
ñ ÀÔÏÔÁ›˙ˆ ÙÔ ËÏ›ÎÔ Î·È ÙÔ ˘fiÏÔÈÔ ÙË˜ Â˘ÎÏÂ›‰È·˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ ‰‡Ô ·ÎÂÚ·›ˆÓ Î·È 

ÁÚ¿Êˆ ÙËÓ ÈÛfiÙËÙ· ·˘Ù‹˜
ñ ∫·Ù·ÓÔÒ fiÙÈ ÔÈ ÂÎÊÚ¿ÛÂÈ˜: “√ ¢ Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ˘ ‰”, “√ ‰ Â›Ó·È ‰È·ÈÚ¤ÙË˜ ÙÔ˘ ¢”

Î·È “√ ¢ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔÓ ‰” Â›Ó·È ÈÛÔ‰‡Ó·ÌÂ˜ ÌÂ ÙËÓ ¤ÎÊÚ·ÛË: “∏ Â˘ÎÏÂ›‰ÂÈ· ‰È·›ÚÂÛË ÙÔ˘
¢ ÌÂ ÙÔÓ ‰ Â›Ó·È Ù¤ÏÂÈ·”

1.5. Ã·Ú·ÎÙ‹ÚÂ˜ ‰È·ÈÚÂÙfiÙËÙ·˜ - ª.∫.¢. - ∂.∫.¶. - ∞Ó¿Ï˘ÛË ·ÚÈıÌÔ‡ ÛÂ ÁÈÓfiÌÂÓÔ
ÚÒÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ.
ñ °ÓˆÚ›˙ˆ ÔÈÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Ï¤ÁÔÓÙ·È ÚÒÙÔÈ Î·È ÔÈÔÈ Û‡ÓıÂÙÔÈ
ñ °ÓˆÚ›˙ˆ Î·È ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒ Ù· ÎÚÈÙ‹ÚÈ· ‰È·ÈÚÂÙfiÙËÙ·˜ ÌÂ ÙÔ 2, ÙÔ 4, ÙÔ 5 Î·È ÙÔ 10

Î·ıÒ˜ Î·È ÌÂ ÙÔ 3 Î·È ÙÔ 9
ñ ∞Ó·Ï‡ˆ ‰‡Ô ‹ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ÛÂ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÚÒÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ Î·È 

‚Ú›ÛÎˆ Ì’ ·˘ÙfiÓ ÙÔÓ ÙÚfiÔ ÙÔ ª.∫.¢. Î·È ÙÔ ∂.∫.¶. ·˘ÙÒÓ

º˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ›

ªª∂∂ƒƒ√√™™  ∞∞�
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– £¤ÏÂÈ˜ Ó· ¤¯ÂÈ˜ ‹ Ó· Í¤ÚÂÈ˜;

ÚÒÙËÛÂ Ô ıÂ›Ô˜ ÙÔÓ ·ÓË„Èfi ÙÔ˘
Ï›ÁÔ ÚÈÓ ÙÔÓ ·Ô¯·ÈÚÂÙ‹ÛÂÈ ÛÙÔ
·ÂÚÔ‰ÚfiÌÈÔ.
To ·ÁfiÚÈ ÎÔ›Ù·ÍÂ ÙÔ ıÂ›Ô ÙÔ˘ ÌÂ
ÌÂÁ¿ÏË ·ÔÚ›· ÚÔÛ·ıÒÓÙ·˜
Ó· Î·Ù·Ï¿‚ÂÈ ÙÈ ÂÓÓÔÔ‡ÛÂ ÌÂ ÙËÓ
ÂÚÒÙËÛ‹ ÙÔ˘.
– £¤ÏÂÈ˜ Ó· ¤¯ÂÈ˜ Ú¿ÁÌ·Ù· ‹

Ó· Í¤ÚÂÈ˜ ÁÈ’ ·˘Ù¿;

Û˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ô ıÂ›Ô˜ ÙÔ˘.
¶ÚÈÓ ·ÎfiÌ· ÚÔÏ¿‚ÂÈ ÙÔ ·È‰› Ó·
··ÓÙ‹ÛÂÈ, Ô ıÂ›Ô˜ ÙÔ˘ Û˘Ó¤¯ÈÛÂ:

– ¶ÂÚ¿Û·ÌÂ fiÌÔÚÊ· ÛÙÈ˜ ‰È·ÎÔ¤˜. ∆ÒÚ· Â›Ó·È ™ÂÙ¤Ì‚ÚÈÔ˜, ÂÁÒ Á˘Ú›˙ˆ ÛÙË

‰Ô˘ÏÂÈ¿ ÌÔ˘ ÎÈ ÂÛ‡ ·Ú¯›˙ÂÈ˜ ÙÔ °˘ÌÓ¿ÛÈÔ. £· ÛÂ Í·Ó·‰Ò ÙÔ˘ ¯ÚfiÓÔ˘ ÙÔ Î·ÏÔÎ·›ÚÈ

Î·È ı· Â›Û·È ¤Ó· ¯ÚfiÓÔ Î·È Ì›· Ù¿ÍË ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜. ŒÈ·ÛÂ ÙÔ ·ÁfiÚÈ ·fi ÙÔ˘˜
ÒÌÔ˘˜ Î·È ÎÔÈÙÒÓÙ·˜ ÙÔ ÛÙ· Ì¿ÙÈ· ÚfiÛıÂÛÂ:
– ¢Â ı¤Ïˆ Ó· ÌÔ˘ ··ÓÙ‹ÛÂÈ˜ ÙÒÚ·. £· ÛÂ Í·Ó·ÚˆÙ‹Ûˆ ÙÔ˘ ¯ÚfiÓÔ˘. Œ¯ÂÈ˜,

ÏÔÈfiÓ, Î·ÈÚfi Ó· ÙÔ „¿ÍÂÈ˜, Ó· Î¿ÓÂÈ˜ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜, Ó· ÊÙÈ¿ÍÂÈ˜ ÈÛÙÔÚ›Â˜ Î·È Èı·Ó¿

ÛÂÓ¿ÚÈ·, Ó· ÛÎÂÊÙÂ›˜. ∫˘Ú›ˆ˜ ·˘Ùfi: Ó· ÛÎÂÊÙÂ›˜, Â›Â, ÛÊ›ÁÁÔÓÙ¿˜ ÙÔ˘ Ù· ¯¤ÚÈ·.
“¶·Ú·Î·ÏÔ‡ÓÙ·È ÔÈ ÂÈ‚¿ÙÂ˜ ÙË˜ Ù‹ÛË˜ ÁÈ· ¶·Ú›ÛÈ Ó· ÚÔÛ¤ÏıÔ˘Ó ÛÙÔÓ ¤ÏÂÁ¯Ô ÙˆÓ
ÂÈÛÈÙËÚ›ˆÓ”, ·ÎÔ‡ÛÙËÎÂ Ë ·Ó·ÁÁÂÏ›· ·fi Ù· ÌÂÁ¿ÊˆÓ·.
– ∫·È ÎÔ›Ù·, ·Ó ‰ÂÓ ¤¯ÂÈ˜ Û›ÁÔ˘ÚË ·¿ÓÙËÛË, ‰ÂÓ ÂÈÚ¿˙ÂÈ. ∏ ‰È·‰ÚÔÌ‹ ·˘Ù‹

ÌÔÚÂ› Ó· ·Í›˙ÂÈ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÔ. ∆Ô Ì˘·Ïfi ÌÔÚÂ› Ó· ÊÙÈ¿ÍÂÈ ÌfiÓÔ ÙÔ˘ ¤Ó·Ó

ÔÏfiÎÏËÚÔ ÎfiÛÌÔ.  “∫·Ï‹ ÔÚÂ›·, ·ÁfiÚÈ ÌÔ˘”

– ∫·Ïfi Ù·Í›‰È, ıÂ›Â. . .

¢ƒ∞™∆∏ƒπ√∆∏∆∂™ °π∞ ∆∏¡ ∆∞•∏
∏∏  ÙÙ¿¿ÍÍËË  ÂÂ››ÓÓ··ÈÈ  ËË  ››‰‰ÈÈ··  ¤¤ÓÓ··  ÙÙ··ÍÍ››‰‰ÈÈ..  ∂›Ó·È ÌÈ· ‰È·‰ÚÔÌ‹ ·fi ÛÎ¤„Ë ÛÂ ÛÎ¤„Ë, ·fi Ì›·
ÁÓÒÌË ÛÂ ÌÈ· ¿ÏÏË, ·fi ÌÈ· ¤ÎÊÚ·ÛË ÛÂ ¤Ó· Û˘ÏÏÔÁÈÛÌfi. ∞fi„ÂÈ˜ Ô˘ Û˘ÌÊˆÓÔ‡Ó,
ÁÓÒÌÂ˜ Ô˘ ÂÈÓ·È ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜, È‰¤Â˜ Ô˘ ‰È·ÌÔÚÊÒÓÔÓÙ·È, Û˘Óı¤ÙÔ˘Ó Ó¤Â˜ ÁÓÒÛÂÈ˜
Î·È ÚÔÛı¤ÙÔ˘Ó ÂÌÂÈÚ›Â˜ . ∏ ıÂˆÚ›· ·Ó·Ù‡ÛÛÂÙ·È ÌÂÙ¿ ·fi ÙÔ Û¯ÂÙÈÎfi
ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈÛÌfi Î·È ÙÔ ‰È¿ÏÔÁÔ Ô˘ Á›ÓÂÙ·È Ì¤Û· ÛÙËÓ Ù¿ÍË. ∂›Ó·È Ë ÙÂÏÈÎ‹ ı¤ÛË
ÛÙËÓ ÔÔ›· Î·Ù·Ï‹ÁÔ˘ÌÂ, ·ÊÔ‡ ‰ÔÎÈÌ¿ÛÔ˘ÌÂ Î·È Â·ÏËıÂ‡ÛÔ˘ÌÂ ÙË ÛÎ¤„Ë Ì·˜.
∞ÎÚÈ‚Ò˜ ÁÈ ·˘Ùfi ÚÔËÁÔ‡ÓÙ·È ÔÈ Û¯ÂÙÈÎ¤˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜. ª¤Û· ·’ ·˘Ù¤˜ ı·
ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈÛÙÔ‡ÌÂ Î·È ı· ÂÎÊÚ¿ÛÔ˘ÌÂ ÙËÓ ¿Ô„‹ Ì·˜. ¢Â ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ ÛÂ fiÏ· ı·
¤¯Ô˘ÌÂ ··ÓÙ‹ÛÂÈ˜ Î·È fiÙÈ fiÏ· ı· Ù· ÌÔÚ¤ÛÔ˘ÌÂ ÌfiÓÔÈ Ì·˜. °È’ ·˘Ùfi Â›Ó·È Î·È ÔÈ
¿ÏÏÔÈ. ∞ÚÎÂ› Ó· Ì¿ıÔ˘ÌÂ Ó’ ·ÎÔ‡ÌÂ ÙË ÁÓÒÌË ÙÔ˘˜. ∏ ÛÎ¤„Ë ÙˆÓ ¿ÏÏˆÓ ı· ¿ÂÈ ÙË
‰ÈÎ‹ Ì·˜ ¤Ó· ‚‹Ì· ·Ú·¤Ú·. ™’ ·˘Ùfi Ì·˜ Û˘ÓÙÔÓ›˙ÂÈ Î·È Ì·˜ ‚ÔËı¿ÂÈ Ô Î·ıËÁËÙ‹˜
Ì·˜. ŸÏÔÈ Ì·˙› Î·È ÔÌ·‰ÈÎ¿ ı· Î·Ù·Ê¤ÚÔ˘ÌÂ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚ·. ∞˜ ·Ú¯›ÛÔ˘ÌÂ ÏÔÈfiÓ.
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Afi ÙÔ ¢ËÌÔÙÈÎfi Û¯ÔÏÂ›Ô Ì¿ı·ÌÂ ÙËÓ ¤ÓÓÔÈ· ÙÔ˘ Ê˘ÛÈÎÔ‡ ·ÚÈıÌÔ‡. ™ÙËÓ ·Ú¿ÁÚ·ÊÔ ·˘Ù‹
Á›ÓÂÙ·È Â·Ó¿ÏË„Ë ÙË˜ ¤ÓÓÔÈ·˜, ÙË˜ ‰È¿Ù·ÍË˜ Î·È ÙË˜ ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË˜ ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ
·ÚÈıÌÒÓ. ª¤Û· ·fi ÙÈ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜, Ô˘ ·ÎÔÏÔ˘ıÔ‡Ó, ı· ÚÔÛ·ı‹ÛÔ˘ÌÂ Ó·
Í·Ó·ı˘ÌËıÔ‡ÌÂ ·˘Ù¿ Ô˘ ¤¯Ô˘ÌÂ Ì¿ıÂÈ Î·È Ó· Ù· ‰È·Ù˘ÒÛÔ˘ÌÂ ÌÂ ÈÔ ÔÚÁ·ÓˆÌ¤ÓË ÛÎ¤„Ë.

¢È¿ÏÂÍÂ ¤Ó· ÙÚÈ„‹ÊÈÔ ·ÚÈıÌfi. µÚÂ˜ fiÏÔ˘˜ ÙÔ˘˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎÔ‡˜ ÙÚÈ„‹ÊÈÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜
Ô˘ ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó fiÙ·Ó ÂÓ·ÏÏ¿ÍÂÈ˜ Ù· „ËÊ›· ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ Ô˘ ‰È¿ÏÂÍÂ˜ Î·È ÁÚ¿„Â ·˘ÙÔ‡˜

ÌÂ fiÏÔ˘˜ ÙÔ˘˜ ‰˘Ó·ÙÔ‡˜ ÙÚfiÔ˘˜.
➣ ¶ÔÈÔ˜ Â›Ó·È Ô ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˜ Î·È ÔÈÔ˜ Ô ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜;
➣ °Ú¿„Â fiÏÔ˘˜ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ô˘ ‚Ú‹ÎÂ˜ ÌÂ ÛÂÈÚ¿ ·‡ÍÔ˘Û·, ‰ËÏ·‰‹ ·fi ÙÔ

ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ÚÔ˜ ÙÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ.
➣ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÁÚ¿„Â ÙÔ˘˜ ›‰ÈÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ÌÂ Êı›ÓÔ˘Û· ÛÂÈÚ¿.

°È· Ó· ‚·ıÌÔÏÔÁ‹ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· ıÂÚÌfiÌÂÙÚÔ ·ÎÔÏÔ˘ıÔ‡ÌÂ ÌÈ· Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓË
Ì¤ıÔ‰Ô: ∆Ô ·Ê‹ÓÔ˘ÌÂ ÛÙÔÓ ¿ÁÔ ·ÚÎÂÙ‹ ÒÚ· Î·È ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô Ô˘ ı· ÛÙ·ıÂ›
Ô ˘‰Ú¿ÚÁ˘ÚÔ˜ ÛËÌÂÈÒÓÔ˘ÌÂ ÙÔ ÌË‰¤Ó (0Æ). ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÙÔ ·Ê‹ÓÔ˘ÌÂ Ì¤Û·
ÛÂ ÓÂÚfi Ô˘ ‚Ú¿˙ÂÈ Î·È ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô Ô˘ ı· ÛÙ·ıÂ› Ô ˘‰Ú¿ÚÁ˘ÚÔ˜
ÛËÌÂÈÒÓÔ˘ÌÂ ÙÔ ÂÎ·Ùfi (100Æ).

➣ ™Î¤„Ô˘ Î·È ‰È·Ù‡ˆÛÂ ¤Ó· ÙÚfiÔ ÌÂ ÙÔÓ ÔÔ›Ô ı· ÌÔÚÔ‡ÛÂ˜ Ó·
ÛËÌÂÈÒÛÂÈ˜ Î·È fiÏÂ˜ ÙÈ˜ ÂÓ‰È¿ÌÂÛÂ˜ ÂÓ‰Â›ÍÂÈ˜.

� √È ·ÚÈıÌÔ› 00,,  11,,  22,,  33,,  44,,  55,,  66,,  ......,,  9988,,  9999,,  110000,,  ......,,  11999999,,  22000000,,  22000011,,  ......  ÔÓÔÌ¿˙ÔÓÙ·È
ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÔÔ››  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ››..

� ∫∫¿¿ııÂÂ  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎfifi˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃  ¤¤¯̄ÂÂÈÈ  ¤¤ÓÓ··ÓÓ  ÂÂfifiÌÌÂÂÓÓÔÔ  ÎÎ··ÈÈ  ¤¤ÓÓ··  ÚÚÔÔËËÁÁÔÔ‡‡ÌÌÂÂÓÓÔÔ  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎfifi
··ÚÚÈÈııÌÌfifi,,  ÂÂÎÎÙÙfifi˜̃  ··fifi  ÙÙÔÔ  00  ÔÔ˘̆  ¤¤¯̄ÂÂÈÈ  ÌÌfifiÓÓÔÔ  ÂÂfifiÌÌÂÂÓÓÔÔ,,  ÙÙÔÔ  11..

� √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› ¯ˆÚ›˙ÔÓÙ·È ÛÂ ‰‡Ô Î·ÙËÁÔÚ›Â˜: ÙÔ˘˜ ¿¿ÚÚÙÙÈÈÔÔ˘̆˜̃  ‹‹  ˙̇˘̆ÁÁÔÔ‡‡˜̃  Î·È 
ÙÔ˘˜ ÂÂÚÚÈÈÙÙÙÙÔÔ‡‡˜̃  ‹‹  ÌÌÔÔÓÓÔÔ‡‡˜̃.

� ÕÕÚÚÙÙÈÈÔÔÈÈ  Ï¤ÁÔÓÙ·È ÔÈ Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ‰È·ÈÚÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÙÔ 22 Î·È ÂÂÚÚÈÈÙÙÙÙÔÔ››  ÂÎÂ›ÓÔÈ Ô˘ ‰ÂÓ
‰È·ÈÚÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÙÔ 22.

� ∆Ô ‰‰ÂÂÎÎ··‰‰ÈÈÎÎfifi  ÛÛ‡‡ÛÛÙÙËËÌÌ··  ··ÚÚ››ııÌÌËËÛÛËË˜̃ ‰›ÓÂÈ ÙË ‰˘Ó·ÙfiÙËÙ· Ó· Û¯ËÌ·Ù›˙Ô˘ÌÂ ÙÔ ··ÂÂÚÚÈÈfifiÚÚÈÈÛÛÙÙÔÔ
Ï‹ıÔ˜ ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÌfiÓÔ Ù· ‰¤Î· ÁÓˆÛÙ¿ „ËÊ›·:
00,,  11,,  22,,  33,,  44,,  55,,  66,,  77,,  88,,  99.
� HH  ‰‰˘̆ÓÓ··ÙÙfifiÙÙËËÙÙ··  ··˘̆ÙÙ‹‹  ˘̆¿¿ÚÚ¯̄ÂÂÈÈ  ÁÁÈÈ··ÙÙ››  ËË  ··ÍÍ››··  ÂÂÓÓfifi˜̃  „„ËËÊÊ››ÔÔ˘̆  ÎÎ··ııÔÔÚÚ››˙̇ÂÂÙÙ··ÈÈ  ÎÎ··ÈÈ  ··fifi  ÙÙËË

ıı¤¤ÛÛËË  ÔÔ˘̆  ÎÎ··ÙÙ¤¤¯̄ÂÂÈÈ,,  ‰‰ËËÏÏ··‰‰‹‹  ÙÙËË  ‰‰ÂÂÎÎ··‰‰ÈÈÎÎ‹‹  ÙÙ¿¿ÍÍËË  ÙÙÔÔ˘̆ (ÌÔÓ¿‰Â˜, ‰ÂÎ¿‰Â˜, ÂÎ·ÙÔÓÙ¿-
‰Â˜, ¯ÈÏÈ¿‰Â˜, ‰ÂÎ¿‰Â˜ ¯ÈÏÈ¿‰Â˜, ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰Â˜ ¯ÈÏÈ¿‰Â˜, ...).

� ™ÙÔ ÂÍ‹˜ ı· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡ÌÂÙ· ·Ú·Î¿Ùˆ Û‡Ì‚ÔÏ·:
ÙÔ  == Ô˘ ÛËÌ·›ÓÂÈ ““››ÛÛÔÔ˜̃  ÌÌÂÂ””,  
ÙÔ  << Ô˘ ÛËÌ·›ÓÂÈ ““ÌÌÈÈÎÎÚÚfifiÙÙÂÂÚÚÔÔ˜̃  ··fifi”” Î·È
ÙÔ  >> Ô˘ ÛËÌ·›ÓÂÈ ““ÌÌÂÂÁÁ··ÏÏ‡‡ÙÙÂÂÚÚÔÔ˜̃  ··fifi””.
� ªªÔÔÚÚÔÔ‡‡ÌÌÂÂ  ¿¿ÓÓÙÙ··  ÓÓ··  ÛÛ˘̆ÁÁÎÎÚÚ››ÓÓÔÔ˘̆ÌÌÂÂ  ‰‰‡‡ÔÔ  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÔÔ‡‡˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡˜̃  ÌÌÂÂÙÙ··ÍÍ‡‡  ÙÙÔÔ˘̆˜̃..

∂ÔÌ¤Óˆ˜ ¤¯Ô˘ÌÂ ÙË ‰˘Ó·ÙfiÙËÙ· ÓÓ··  ‰‰ÈÈ··ÙÙ¿¿ÍÍÔÔ˘̆ÌÌÂÂ ÙÔ˘˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ··fifi
ÙÙÔÔ  ÌÌÈÈÎÎÚÚfifiÙÙÂÂÚÚÔÔ  ÚÚÔÔ˜̃  ÙÙÔÔ  ÌÌÂÂÁÁ··ÏÏ‡‡ÙÙÂÂÚÚÔÔ, ‰ËÏ·‰‹ ÌÂ ··‡‡ÍÍÔÔ˘̆ÛÛ·· ÛÂÈÚ¿ ÌÂÁ¤ıÔ˘˜.
°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·: 00<<11<<22<<33<<  ........  <<1100<<1111<<1122<<  ......  <<229977<<  ......  <<11000000<<  ......

£˘ÌfiÌ·ÛÙÂ - ª·ı·›ÓÔ˘ÌÂ
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� ∏ ‰˘Ó·ÙfiÙËÙ· ·˘Ù‹, ÙË˜ ‰È¿Ù·ÍË˜ ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ, ÂÈÙÚ¤ÂÈ Ó· ÙÔ˘˜ ÙÔÔıÂÙ‹- 
ÛÔ˘ÌÂ ¿Óˆ ÛÂ ÌÈ· Â˘ıÂ›· ÁÚ·ÌÌ‹
ÌÂ ÙÔÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ÙÚfiÔ:
¢È·Ï¤ÁÔ˘ÌÂ ·˘ı·›ÚÂÙ· ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô
√√ ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜, Ô˘ ÙÔ Ï¤ÌÂ ··ÚÚ¯̄‹‹,
ÁÈ· Ó·  ·Ú·ÛÙ‹ÛÔ˘ÌÂ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 00.
ªÂÙ¿ ‰ÂÍÈ¿ ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô √√
‰È·Ï¤ÁÔ˘ÌÂ ¤Ó· ¿ÏÏÔ ÛËÌÂ›Ô ∞∞,
Ô˘ ·ÚÈÛÙ¿ÓÂÈ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 11. ΔfiÙÂ, ÌÂ ÌÔÓ¿‰· Ì¤ÙÚËÛË˜ ÙÔ √√∞∞, ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ Ù· ÛËÌÂ›·
Ô˘ ·ÚÈÛÙ¿ÓÔ˘Ó ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜: 22,,  33,,  44,,  55,, ...

™ÙÈ˜ 13 πÔ˘Ó›Ô˘ 2004, ·ÎÔ‡ÛÙËÎÂ ÛÙÈ˜ ÂÈ‰‹ÛÂÈ˜ fiÙÈ ·fi Ù· 450 ÂÎ·ÙÔÌÌ‡ÚÈ· ÔÏÈÙÒÓ ÙË˜
∂˘Úˆ·˚Î‹˜ ŒÓˆÛË˜, „ËÊ›˙Ô˘Ó Ù· 338 ÂÎ·ÙÔÌÌ‡ÚÈ· ÁÈ· Ó· ÂÎÏ¤ÍÔ˘Ó 732 ‚Ô˘ÏÂ˘Ù¤˜
ÙÔ˘ ∂˘ÚˆÎÔÈÓÔ‚Ô˘Ï›Ô˘.
➣ °È·Ù› ‰ÂÓ ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ ÙÔ ·ÎÚÈ‚¤˜ Ï‹ıÔ˜ ÙˆÓ 454.018.512 ÔÏÈÙÒÓ ÙË˜ ∂.∂.,

Î·ıÒ˜ Î·È Ô ·ÎÚÈ‚‹˜ ·ÚÈıÌfi˜ ÙˆÓ 337.922.145 Ô˘ Â›¯·Ó ‰ÈÎ·›ˆÌ· „‹ÊÔ˘;
➣ °È·Ù›, ·ÓÙ›ıÂÙ·, ÛÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ÙˆÓ 732 Â˘Úˆ‚Ô˘ÏÂ˘ÙÒÓ, ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ Ô  ·ÎÚÈ‚‹˜

·ÚÈıÌfi˜;
➣ ¶fiÙÂ ÂÈÙÚ¤ÂÙ·È Ó· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡ÌÂ ·˘Ù‹ ÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· ÚÔÛ¤ÁÁÈÛË˜ ÂÓfi˜

Ê˘ÛÈÎÔ‡ ·ÚÈıÌÔ‡;

∏ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· ·˘Ù‹ Ì·˜ Ô‰ËÁÂ› Ó· ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈÛÙÔ‡ÌÂ ÁÈ·Ù› ÛÂ ·ÚÈıÌÔ‡˜, fiˆ˜ ÙÔ ·ÎÚÈ‚¤˜
Ï‹ıÔ˜ ÙˆÓ ÔÏÈÙÒÓ ÙË˜ ∂.∂., ‰Â ¯ÚÂÈ¿˙ÂÙ·È Ó· ·Ó·ÊÂÚıÔ‡ÌÂ ÌÂ ·ÎÚ›‚ÂÈ·, ÂÓÒ ÛÂ ¿ÏÏÔ˘˜, fiˆ˜
Ô ·ÚÈıÌfi˜ ÙˆÓ Â˘Úˆ‚Ô˘ÏÂ˘ÙÒÓ, ··ÈÙÂ›Ù·È ·ÎÚ›‚ÂÈ·. ¶fiÙÂ, ÁÂÓÈÎfiÙÂÚ·, Ë ·ÎÚÈ‚‹˜ ‰È·Ù‡ˆÛË
ÂÓfi˜ ·ÚÈıÌÔ‡ Â›Ó·È ·Ó·ÁÎ·›·;
™ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ÙÔ˘ Ï‹ıÔ˘˜ ÙˆÓ ÔÏÈÙÒÓ ‹ ÙˆÓ „ËÊÔÊfiÚˆÓ ÙË˜ ∂.∂., ·˘Ùfi Ô˘ Î˘Ú›ˆ˜
ÂÓ‰È·Ê¤ÚÂÈ Â›Ó·È Ë “Ù¿ÍË ÌÂÁ¤ıÔ˘˜”, .¯. Ù· ÂÎ·ÙÔÌÌ‡ÚÈ·. ∂ÓÒ ÁÈ· ÙÔ˘˜ Â˘Úˆ‚Ô˘ÏÂ˘Ù¤˜ Ô
·ÎÚÈ‚‹˜ ·ÚÈıÌfi˜ Â›Ó·È ··Ú·›ÙËÙÔ˜, .¯. ÛÙÈ˜ „ËÊÔÊÔÚ›Â˜.
∞fi Ù· ·Ú·¿Óˆ Â›Ó·È Ê·ÓÂÚfi fiÙÈ ¯ÚÂÈ¿˙ÂÙ·È ÌÈ· ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô˘ Ì·˜ ‚ÔËı¿ÂÈ Ó· ÂÎÊÚ¿ÛÔ˘ÌÂ,
ÌÂ ÙÚfiÔ ÎÔÈÓ¿ ·Ô‰ÂÎÙfi, ¤Ó· Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi ÁÈ· ÙÔÓ ÔÔ›Ô ‰ÂÓ ··ÈÙÂ›Ù·È ·ÎÚ›‚ÂÈ·. °È·
·Ú¿‰ÂÈÁÌ· ÙÔ ‡„Ô˜ ÂÓfi˜ ‚Ô˘ÓÔ‡ Ô˘ Â›Ó·È 1987 m., Ï¤ÌÂ, Û˘Ó‹ıˆ˜, 2000 m. ∂ÓÒ Ô ·ÚÈıÌfi˜
ÂÓfi˜ ÙËÏÂÊÒÓÔ˘, ÙÔ ∞ºª ‹ Ô Ù·¯˘‰ÚÔÌÈÎfi˜ Îˆ‰ÈÎfi˜ ·Ó·Ê¤ÚÔÓÙ·È ¿ÓÙ· ÌÂ ·ÎÚ›‚ÂÈ·.

� ¶ÔÏÏ¤˜ ÊÔÚ¤˜ ·ÓÙÈÎ·ıÈÛÙÔ‡ÌÂ ¤Ó· Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi ÌÂ ÌÈ· ÚÔÛ¤ÁÁÈÛ‹ ÙÔ˘,
‰ËÏ·‰‹ Î¿ÔÈÔ ¿ÏÏÔ Ï›ÁÔ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ‹ Ï›ÁÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚfi ÙÔ˘. ΔË ‰È·‰ÈÎ·Û›· ·˘Ù‹
ÙËÓ ÔÓÔÌ¿˙Ô˘ÌÂ ÛÛÙÙÚÚÔÔÁÁÁÁ˘̆ÏÏÔÔÔÔ››ËËÛÛËË.

� °È· Ó· ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔÈ‹ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi:
— ¶ÚÔÛ‰ÈÔÚ›˙Ô˘ÌÂ ÙË Ù¿ÍË ÛÙËÓ ÔÔ›· ı· Á›ÓÂÈ Ë ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË.
— ∂ÍÂÙ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÔ „ËÊ›Ô ÙË˜ ·Ì¤Ûˆ˜ ÌÈÎÚfiÙÂÚË˜ Ù¿ÍË˜.
— ∞Ó ·˘Ùfi Â›Ó·È ÌÌÈÈÎÎÚÚfifiÙÙÂÂÚÚÔÔ ÙÔ˘ 55 (‰ËÏ·‰‹ 00,,  11,,  22,,  33  ‹‹  44), ÙÔ „ËÊ›Ô ·˘Ùfi Î·È fiÏ·

Ù· „ËÊ›· ÙˆÓ ÌÈÎÚfiÙÂÚˆÓ Ù¿ÍÂˆÓ ÌÌËË‰‰ÂÂÓÓ››˙̇ÔÔÓÓÙÙ··ÈÈ.
— AÓ Â›Ó·È ÌÌÂÂÁÁ··ÏÏ‡‡ÙÙÂÂÚÚÔÔ  ‹‹  ››ÛÛÔÔ ÙÔ˘ 55 (‰ËÏ·‰‹ 55,,  66,,  77,,  88  ‹‹  99), ÙÔ „ËÊ›Ô ·˘Ùfi Î·È fiÏ·

Ù· „ËÊ›· ÙˆÓ ÌÈÎÚfiÙÂÚˆÓ Ù¿ÍÂˆÓ ·ÓÙÈÎ·ı›ÛÙ·ÓÙ·È ·fi ÙÔ ÌË‰¤Ó Î·È ÙÔ „ËÊ›Ô ÙË˜
Ù¿ÍË˜ ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË˜ ··˘̆ÍÍ¿¿ÓÓÂÂÙÙ··ÈÈ  ÎÎ··ÙÙ¿¿  11.
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¡· ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔÈËıÂ› Ô ·ÚÈıÌfi˜ 9.573.842 ÛÙÈ˜ (·) ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰Â˜, (‚) ¯ÈÏÈ¿‰Â˜ (Á) ÂÎ·ÙÔÌÌ‡ÚÈ·.

((··)) Δ¿ÍË ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË˜: ÂÂÎÎ··ÙÙÔÔÓÓÙÙ¿¿‰‰ÂÂ˜̃.
¶ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓË Ù¿ÍË: 4 < 5. ΔÔ 4 Î·È fiÏ· Ù· ÚÔ˜
Ù· ‰ÂÍÈ¿ „ËÊ›· ·ÓÙÈÎ·ı›ÛÙ·ÓÙ·È ·fi ÙÔ ÌË‰¤Ó. 9.573.842 ➜ 9.573.800

((‚‚)) Δ¿ÍË ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË˜: ¯̄ÈÈÏÏÈÈ¿¿‰‰ÂÂ˜̃
¶ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓË Ù¿ÍË: 8 > 5. ŸÏ· Ù·
ÚÔ˜ Ù· ‰ÂÍÈ¿ „ËÊ›· ·ÓÙÈÎ·ı›ÛÙ·ÓÙ·È  
·fi ÙÔ ÌË‰¤Ó Î·È ÙÔ 3 Á›ÓÂÙ·È 4 9.573.842 ➜ 9.574.000

((ÁÁ)) Δ¿ÍË ÛÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË˜: ÂÂÎÎ··ÙÙÔÔÌÌÌÌ‡‡ÚÚÈÈ··
¶ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓË Ù¿ÍË: 5 = 5. ŸÏ· Ù· 
ÚÔ˜ Ù· ‰ÂÍÈ¿ „ËÊ›· ·ÓÙÈÎ·ı›ÛÙ·ÓÙ·È
·fi ÙÔ ÌË‰¤Ó Î·È ÙÔ 9 Á›ÓÂÙ·È 10 9.573.842 ➜ 10.000.000

°Ú¿„Â ÌÂ „ËÊ›· ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ô˘ ‰›ÓÔÓÙ·È ·Ú·Î¿Ùˆ ÛÂ Ê˘ÛÈÎ‹ ÁÏÒÛÛ·:
(·) ‰È·ÎfiÛÈ· ¤ÓÙÂ, (‚) ÂÙ·ÎfiÛÈ· ÙÚÈ¿ÓÙ· ‰‡Ô (Á) Â›ÎÔÛÈ ¯ÈÏÈ¿‰Â˜ ÔÎÙ·ÎfiÛÈ· ‰¤Î· ÙÚ›·.

°Ú¿„Â ÛÂ Ê˘ÛÈÎ‹ ÁÏÒÛÛ· ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜: (·) 38.951, (‚) 5.000.812, (Á) 120.003.

¶ÔÈÔÈ Â›Ó·È ÔÈ ÙÚÂÈ˜ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ÙÔ˘ 289 Î·È ÔÈÔÈ ÔÈ ‰‡Ô ÂfiÌÂÓÔÈ;

ΔÔÔı¤ÙËÛÂ ÛÂ ·‡ÍÔ˘Û· ÛÂÈÚ¿ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜: 3.515, 4.800, 3.620, 3.508, 4.801.

ΔÔÔı¤ÙËÛÂ ÙÔ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ: <, =, >, ÛÙÔ ÎÂÓfi ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ·ÎfiÏÔ˘ıˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ:
(·) 45...45 (‚) 38...36, (Á) 456...465, (‰) 8.765...8.970, (Â) 90.876...86.945, (ÛÙ) 345...5.690

∫·Ù·ÛÎÂ‡·ÛÂ ¤Ó·Ó ¿ÍÔÓ· ÌÂ ·Ú¯‹ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô √ Î·È ÌÔÓ¿‰· √∞ ›ÛÔ ÌÂ 2 cm.
ΔÔÔı¤ÙËÛÂ Ù· ÛËÌÂ›· μ, °, ¢, ∂ ÛÂ ·ÔÛÙ¿ÛÂÈ˜ 6 cm, 10 cm, 12 cm Î·È 14 cm
·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ¶ÔÈÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙ· ÛËÌÂ›· ·˘Ù¿;

ΔÔÔı¤ÙËÛÂ ¤Ó· “x” ÛÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ı¤ÛË ™ø™Δ√  §∞£√™
(·) ™ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 5780901 ÙÔ ÌË‰¤Ó ‰ËÏÒÓÂÈ ·Ô˘Û›· ‰ÂÎ¿‰ˆÓ Î·È ¯ÈÏÈ¿‰ˆÓ
(‚) ¢¤Î· ¯ÈÏÈ¿‰Â˜ Â›Ó·È Ì›· ‰ÂÎ¿‰· ¯ÈÏÈ¿‰ˆÓ
(Á) ™Â ÌÈ· ÂÓÙ·‹ÌÂÚË ÂÎ‰ÚÔÌ‹ ı· Á›ÓÔ˘Ó ¤ÓÙÂ ‰È·Ó˘¯ÙÂÚÂ‡ÛÂÈ˜
(‰) ∞fi ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 32 ˆ˜ Î·È ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 122 ˘¿Ú¯Ô˘Ó 91 ·ÚÈıÌÔ›
(Â) ™Â ÔÎÙÒ ËÌ¤ÚÂ˜ ·fi Û‹ÌÂÚ·, Ô˘ Â›Ó·È ¶¤ÌÙË,ı· Â›Ó·È ¶·Ú·ÛÎÂ˘‹

(ÛÙ) ∞fi ÙËÓ 12Ë ÛÂÏ›‰· ÙÔ˘ ‚È‚Ï›Ô˘ Ì¤¯ÚÈ Î·È ÙËÓ 35Ë Â›Ó·È 24 ÛÂÏ›‰Â˜
(˙) ¢ÂÓ ˘¿Ú¯ÂÈ Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 2 Î·È 3
√È ÂfiÌÂÓÂ˜ Ù¤ÛÛÂÚÈ˜ ÂÚˆÙ‹ÛÂÈ˜
·Ó·Ê¤ÚÔÓÙ·È ÛÙÔ Û¯‹Ì·
(Ë) ™ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∫ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Â› Ô ·ÚÈıÌfi˜ 370
(ı) ™ÙÔ ÛËÌÂ›Ô § ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Â› Ô ·ÚÈıÌfi˜ 1050
(È) ™ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ª ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Â› Ô ·ÚÈıÌfi˜ 1200
(È·) ™ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¡ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Â› Ô ·ÚÈıÌfi˜ 1875

™ÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛÂ ÛÙËÓ ÏËÛÈ¤ÛÙÂÚË ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰· ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜: 345, 761, 659, 2.567,
9.532, 123.564, 34.564, 31.549 Î·È 8.765.

™ÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛÂ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 7.568.349 ÛÙÈ˜ ÏËÛÈ¤ÛÙÂÚÂ˜: (·) ‰ÂÎ¿‰Â˜, (‚) ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰Â˜,
(Á) ¯ÈÏÈ¿‰Â˜, (‰) ‰ÂÎ¿‰Â˜ ¯ÈÏÈ¿‰Â˜, (Â) ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰Â˜ ¯ÈÏÈ¿‰Â˜.

§‡ÛË
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¶·Ú·Î¿Ùˆ ı· ·Û¯ÔÏËıÔ‡ÌÂ ÌÂ ÙÈ˜ “Ú¿ÍÂÈ˜” ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ. ∆Ô Ô˘ÛÈ·ÛÙÈÎfi “Ú¿ÍË”
ÚÔÎ‡ÙÂÈ ·fi ÙÔ Ú‹Ì· “Ú¿ÙÙˆ” Î·È ‰ËÏÒÓÂÈ ÌÈ· ‰Ú¿ÛË ‹ ÂÓ¤ÚÁÂÈ·. √È ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ¤¯Ô˘ÌÂ
ÁÓˆÚ›ÛÂÈ Ì¤¯ÚÈ ÙÒÚ· ˘ÏÔÔÈÔ‡Ó ·Ó¿ÁÎÂ˜ Ì¤ÙÚËÛË˜. ™‡ÓıÂÙÂ˜ ÌÂÙÚ‹ÛÂÈ˜ ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ·fi ·Ï¤˜
ÌÂÙÚ‹ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙË ‰È‰ÈÎ·Û›· ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ, fiˆ˜ ÁÈ· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜.

√ ‰ÈÏ·Ófi˜ ›Ó·Î·˜ ‰›ÓÂÈ Ù· ·ıÚÔ›ÛÌ·Ù·, ‰ËÏ·‰‹ Ù·
·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ ÙˆÓ ÌÔÓÔ„‹ÊÈˆÓ
Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ.

➣ ∆È ·Ú·ÙËÚÂ›˜ ÁÈ· ÙËÓ ÚfiÛıÂÛË ÌÂ ÙÔ 0;
➣ ¶fiÛÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ÚÔÛÙÂıÔ‡Ó Î¿ıÂ ÊÔÚ¿;
➣ ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ¤¯Ô˘Ó ¿ıÚÔÈÛÌ· 12 Î·È ‰È·ÊÔÚ¿ 2.

ªÔÚÂ›˜ Ó· ‚ÚÂÈ˜ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ·˘ÙÔ‡˜;
➣ ™‡ÁÎÚÈÓÂ Ù· ·ıÚÔ›ÛÌ·Ù· 3 + 6 Î·È 6 + 3 Î·È ÌÂÙ¿ Ù·

·ıÚÔ›ÛÌ·Ù· (5+4) + 2 Î·È 5 + (4+2)
➣ ¢È·Ù‡ˆÛÂ Ù· Û˘ÌÂÚ¿ÛÌ·Ù¿ ÛÔ˘.
➣ ºÙÈ¿ÍÂ ¤Ó· ·ÚfiÌÔÈÔ ›Ó·Î· ÁÈ· ÙÔÓ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi,

‰È·Ù‡ˆÛÂ Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÂÚˆÙ‹Ì·Ù· Î·È ÚÔÛ¿ıËÛÂ Ó· ‰ÒÛÂÈ˜ ÙÈ˜ Î·Ù¿ÏÏËÏÂ˜ ··ÓÙ‹ÛÂÈ˜.

¶·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ Î¿ıÂ ÊÔÚ¿ ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ÚÔÛı¤ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÌfiÓÔ ·ÚÈıÌÔ‡˜, Û˘ÓÂÒ˜
·fi Ù· ˙Â˘Á¿ÚÈ· ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ¿ıÚÔÈÛÌ· 12, ‰ËÏ·‰‹ 9+3, 8+4, 7+5, 6+6,
ÂÎÂ›ÓÔ Ô˘ ¤¯ÂÈ ‰È·ÊÔÚ¿ 2 Â›Ó·È ÙÔ ˙Â˘Á¿ÚÈ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 7 Î·È 5.
∂›ÛË˜, ·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ: 0+1=1+0=1, 0+2=2+0=2, 0+3=3+0=3, Î.Ô.Î.
∏ Û‡ÁÎÚÈÛË ÙˆÓ ·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ 3+6=9 Î·È 6+3=9, fiˆ˜ Î·È ¿ÏÏˆÓ Ù¤ÙÔÈˆÓ ·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ
.¯. 7+1=8 Î·È 1+7=8 Î.Ï., Ì·˜ Ô‰ËÁÔ‡Ó ÛÙË ‰È·Ù‡ˆÛË ÙË˜ ·ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹˜ È‰ÈfiÙËÙ·˜.
∂›ÛË˜, Ë Û‡ÁÎÚÈÛË ÙˆÓ ·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ: (5+4)+2=11 Î·È 5+(4+2)=11, ·ÏÏ¿ Î·È ¿ÏÏˆÓ
·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ, fiˆ˜ .¯. (9+1)+3=13 Î·È 9+(1+3)=13 Î.Ï., Ì·˜ Ô‰ËÁÔ‡Ó ÛÙË ‰È·Ù‡ˆÛË
ÙË˜ ÚÔÛÂÙ·ÈÚÈÛÙÈÎ‹˜ È‰ÈfiÙËÙ·˜. ∂ÔÌ¤Óˆ˜, ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙË˜
ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ.

™Â fiÏÔ ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙÔ˘ ÂıÓÈÎÔ‡ ‰ÚfiÌÔ˘ ∞ı‹Ó·˜ - ∞ÏÂÍ·Ó‰ÚÔ‡ÔÏË˜ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ¯ÈÏÈÔÌÂÙÚÈÎ¤˜
ÂÓ‰Â›ÍÂÈ˜. √È ÂÓ‰Â›ÍÂÈ˜ ·˘Ù¤˜ ÁÚ¿ÊÔ˘Ó: ÛÙË §·Ì›· 214, ÛÙË §¿ÚÈÛ· 362, ÛÙËÓ ∫·ÙÂÚ›ÓË 445,
ÛÙË £ÂÛÛ·ÏÔÓ›ÎË 514, ÛÙËÓ ∫·‚¿Ï· 677, ÛÙËÓ •¿ÓıË 732, ÛÙËÓ ∫ÔÌÔÙËÓ‹ 788 Î·È ÛÙËÓ
∞ÏÂÍ·Ó‰ÚÔ‡ÔÏË 854. 
➣ ªÔÚÂ›˜ Ó· ‚ÚÂÈ˜ ÙÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ fiÏÂˆÓ ·ÔÛÙ¿ÛÂÈ˜;

√ ™‡ÚÔ˜ ˘ÔÏfiÁÈÛÂ ÌÂ ÙÔ Ì˘·Ïfi ÙÔ˘ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘
‰ÈÏ·ÓÔ‡ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ Î·È ÙÔ ‚Ú‹ÎÂ 1600 ÙÂÙÚ·ÁˆÓÈÎ¿
¯ÈÏÈÔÛÙ¿.

➣ ÀÔÏfiÁÈÛÂ Î·È Û˘ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ Î·È ‰ÒÛÂ ÌÈ· ÂÍ‹ÁËÛË 
ÁÈ· ÙÔ ÙÈ ·ÎÚÈ‚Ò˜ ¤Î·ÓÂ˜ ÁÈ· Ó· ÙÔ ‚ÚÂÈ˜.

™ÎÂÊÙfiÌ·ÛÙÂ
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∞∞..11..22.. ¶¶ÚÚfifiÛÛııÂÂÛÛËË,,  ··ÊÊ··››ÚÚÂÂÛÛËË  ÎÎ··ÈÈ  ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ··ÛÛÈÈ··ÛÛÌÌfifi˜̃  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÒÒÓÓ  ··ÚÚÈÈııÌÌÒÒÓÓ

¢ƒ∞™∆∏ƒπ√∆∏∆∞  1Ë

¢ƒ∞™∆∏ƒπ√∆∏∆∞  2Ë

¢ƒ∞™∆∏ƒπ√∆∏∆∞  3Ë

++ 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
0 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
2 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11
3 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
4 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13
5 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14
6 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
7 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16
8 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17
9 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18

62

16

16

38
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¶¶ÚÚfifiÛÛııÂÂÛÛËË

ππ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙÂÂ˜̃  ÙÙËË˜̃  ÚÚfifiÛÛııÂÂÛÛËË˜̃::
� ∆Ô ¿¿ııÚÚÔÔÈÈÌÌ··  ÂÂÓÓfifi˜̃  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÔÔ‡‡  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡  ÌÌÂÂ  ÙÙÔÔ  ÌÌËË‰‰¤¤ÓÓ

ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙÔÓ ››‰‰ÈÈÔÔ  ÙÙÔÔÓÓ  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi

� ∞∞ÓÓÙÙÈÈÌÌÂÂÙÙ··ııÂÂÙÙÈÈÎÎ‹‹  ÈÈ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··  (ªÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ·ÏÏ¿˙Ô˘ÌÂ ÙË
ÛÂÈÚ¿ ÙˆÓ ‰‡Ô ÚÔÛıÂÙ¤ˆÓ ÂÓfi˜ ·ıÚÔ›ÛÌ·ÙÔ˜)

� ¶¶ÚÚÔÔÛÛÂÂÙÙ··ÈÈÚÚÈÈÛÛÙÙÈÈÎÎ‹‹  ÈÈ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··

� ∞∞ÊÊ··››ÚÚÂÂÛÛËË Â›Ó·È Ë Ú¿ÍË ÌÂ ÙËÓ ÔÔ›·, fiÙ·Ó ‰›ÓÔÓÙ·È ‰‡Ô
·ÚÈıÌÔ›, ªª  ((ÌÌÂÂÈÈˆ̂ÙÙ¤¤ÔÔ˜̃)) Î·È ∞∞  ((··ÊÊ··ÈÈÚÚÂÂÙÙ¤¤ÔÔ˜̃)) ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ ¤Ó·Ó
·ÚÈıÌfi ¢¢  ((‰‰ÈÈ··ÊÊÔÔÚÚ¿¿)), Ô ÔÔ›Ô˜ fiÙ·Ó ÚÔÛÙÂıÂ› ÛÙÔ ∞∞ ‰›ÓÂÈ ÙÔ ªª.

� ™™ÙÙÔÔ˘̆˜̃  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÔÔ‡‡˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡˜̃  ÔÔ  ··ÊÊ··ÈÈÚÚÂÂÙÙ¤¤ÔÔ˜̃  ∞∞  ÚÚ¤¤ÂÂÈÈ  ÓÓ··  ÂÂ››ÓÓ··ÈÈ
¿¿ÓÓÙÙ··  ÌÌÈÈÎÎÚÚfifiÙÙÂÂÚÚÔÔ˜̃  ‹‹  ››ÛÛÔÔ˜̃  ÙÙÔÔ˘̆  ÌÌÂÂÈÈˆ̂ÙÙ¤¤ÔÔ˘̆  ªª. ™Â ·ÓÙ›ıÂÙË
ÂÚ›ÙˆÛË Ë Ú¿ÍË ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜ ‰ÂÓ Â›Ó·È ‰˘Ó·ÙfiÓ Ó·
ÂÎÙÂÏÂÛÙÂ›.

¶¶ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ··ÛÛÈÈ··ÛÛÌÌfifi˜̃

ππ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙÂÂ˜̃  ÙÙÔÔ˘̆  ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ··ÛÛÈÈ··ÛÛÌÌÔÔ‡‡::
� ∆Ô ÁÁÈÈÓÓfifiÌÌÂÂÓÓÔÔ  ÂÂÓÓfifi˜̃  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÔÔ‡‡  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡  ÌÌÂÂ  ÙÙËË  ÌÌÔÔÓÓ¿¿‰‰··

ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙÔÓ ››‰‰ÈÈÔÔ  ÙÙÔÔÓÓ  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi

� ∞∞ÓÓÙÙÈÈÌÌÂÂÙÙ··ııÂÂÙÙÈÈÎÎ‹‹  ÈÈ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··  (ªÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ·ÏÏ¿˙Ô˘ÌÂ ÙË 
ÛÂÈÚ¿ ÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ ÂÓfi˜ ÁÈÓÔÌ¤ÓÔ˘)

� ¶¶ÚÚÔÔÛÛÂÂÙÙ··ÈÈÚÚÈÈÛÛÙÙÈÈÎÎ‹‹  ÈÈ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··

� ∂∂ÈÈÌÌÂÂÚÚÈÈÛÛÙÙÈÈÎÎ‹‹  ÈÈ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··  ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ˆ̂˜̃  ÚÚÔÔ˜̃
ÙÙËËÓÓ  ÚÚfifiÛÛııÂÂÛÛËË

� ∂∂ÈÈÌÌÂÂÚÚÈÈÛÛÙÙÈÈÎÎ‹‹  ÈÈ‰‰ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··  ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ˆ̂˜̃  ÚÚÔÔ˜̃
ÙÙËËÓÓ  ··ÊÊ··››ÚÚÂÂÛÛËË

� ∆Ô ÁÁÈÈÓÓfifiÌÌÂÂÓÓÔÔ  ÂÂÓÓfifi˜̃  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÔÔ‡‡  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡  ÂÂ››  ÙÙÔÔ  ÌÌËË‰‰¤¤ÓÓ
ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙÙÔÔ  ÌÌËË‰‰¤¤ÓÓ

£˘ÌfiÌ·ÛÙÂ - ª·ı·›ÓÔ˘ÌÂ

ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› - 15 -

13 + 5  =  18

· + 0 = 0 + · = ·

· + ‚ = ‚ + ·

(·+‚)+Á=·+(‚+Á)

ª = ∞ + ¢

Î·È ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ

¢ = ª - ∞

7 �  6  = 42

· � 1 = 1 � · = ·

· � ‚ = ‚ � ·

(· �‚ ) �Á = · �(‚ �Á )

·�(‚+Á)=·�‚+·�Á

·�(‚-Á)=·�‚-·�Á

·�0 = 0�· = 0

¶ÚÔÛıÂÙ¤ÔÈ ÕıÚÔÈÛÌ·

¶·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜ °ÈÓfiÌÂÓÔ
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¡· ˘ÔÏÔÁÈÛÙÔ‡Ó Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ·: (·) 35 � 10,  (‚) 421 � 100,   (Á) 5 � 1.000,   (‰) 27 � 10.000

(·) 35 � 10 = 350
(‚) 421 � 100 = 42 .100
(Á) 5 � 1 .000 = 5.000
(‰)   27 � 10.000 = 270.000
∞fi Ù· ·Ú·¿Óˆ ‰È·ÈÛÙÒÓÔ˘ÌÂ fiÙÈ ÁÈ· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· ·ÚÈıÌfi Â› 10,
100, 1.000, ... ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ ÛÙÔ Ù¤ÏÔ˜ ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ ÙfiÛ· ÌË‰ÂÓÈÎ¿ fiÛ· ¤¯ÂÈ Î¿ıÂ ÊÔÚ¿ Ô
·Ú¿ÁÔÓÙ·˜ 10, 100, 1.000 ....

¡· ÂÎÙÂÏÂÛÙÔ‡Ó ÔÈ ·ÎfiÏÔ˘ıÂ˜ Ú¿ÍÂÈ˜:
(·) 89 � 7 + 89 � 3, (‚) 23 � 49 + 77 � 49, (Á) 76 � 13 – 76 � 3, (‰) 284 � 99

(·) 89 � 7 + 89 � 3 = 89 � (7 + 3) = 89 � 10 = 890
(‚) 23 � 49 + 77 � 49 = (23 + 77) � 49 = 100 � 49 = 4.900
(Á) 76 � 13 – 76 � 3 = 76 � (13–3) = 76 � 10 = 760
(‰) 284 � 99 = 284 � (100 – 1) = 284 � 100 – 284 � 1 = 28.400 – 284 = 28.116

¡· ÂÚÌËÓÂ˘ÙÔ‡Ó ÌÂ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎfi ÙÚfiÔ ÔÈ ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ¤˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜:
(· + ‚) � Á = · � Á + ‚ � Á  Î·È  (· – ‚) � Á = · � Á – ‚ � Á

¢‡Ô ÔÚıÔÁÒÓÈ· ·Ú·ÏÏËÏfi-
ÁÚ·ÌÌ· (ÌÏ¤ Î·È Î›ÙÚÈÓÔ)
¤¯Ô˘Ó Ì›· ‰È¿ÛÙ·ÛË ÌÂ ÙÔ ›‰ÈÔ
Ì‹ÎÔ˜ ÁÁ. °È· ·˘Ùfi ÙÔ ÏfiÁÔ
ÌÔÚÔ‡ÌÂ, ·Ó Ù· “ÎÔÏÏ‹-
ÛÔ˘ÌÂ”, fiˆ˜ Ê·›ÓÂÙ·È ÛÙÔ
Û¯‹Ì·, Ó· ÊÙÈ¿ÍÔ˘ÌÂ ¤Ó·
ÙÚ›ÙÔ, ÙÔ ∞∞∑∑∏∏¢¢, ÌÂ ÂÌ‚·‰fiÓ ›ÛÔ ÌÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜. ∞Ó ‚¿ÏÔ˘ÌÂ ÙÔ
ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ¿Óˆ ÛÙÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ, fiˆ˜ Ê·›ÓÂÙ·È ÛÙÔ Û¯‹Ì·, ı· ·ÔÎÙ‹ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· ¿ÏÏÔ,
ÙÔ ∞∞∂∂££¢¢, Ô˘ ı· ¤¯ÂÈ ÂÌ‚·‰fiÓ ›ÛÔ ÌÂ ÙË ‰È·ÊÔÚ¿ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ ‰‡Ô ·Ú¯ÈÎÒÓ.

§‡ÛË

§‡ÛË

§‡ÛË
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··∞∞

¢¢

BB

°°

ÁÁ

‚‚∂∂

££

∑∑

∏∏
∂Ì‚·‰fiÓ ∞µ°¢ = · � Á ∂Ì‚·‰fiÓ ∂∑∏£=‚�Á

∞∞

¢¢

ÁÁ

∑∑

∏∏

∂Ì‚. ∞ZH¢    = ∂Ì‚. ∞µ°¢ + ∂Ì‚. ∂∑∏£
√fiÙÂ: ((··++‚‚))  � ÁÁ  ==          ··  � ÁÁ          ++          ‚‚  � ÁÁ

∂Ì‚. ∞∂£¢    = ∂Ì‚. ∞µ°¢ – ∂Ì‚. ∂∑∏£
√fiÙÂ: ((··––‚‚))  � ÁÁ  ==          ··  � ÁÁ            ––              ‚‚  � ÁÁ

··  ++  ‚‚
BB∂∂

°°££

∞∞

¢¢

ÁÁ

°°∏∏

··  ––  ‚‚ BB∑∑∂∂

££

2.

3.

∏ ÚÒÙË ÂÌÊ¿ÓÈÛË ÙˆÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ + Î·È — ¯ÚÔÓÔÏÔÁÂ›Ù·È ·fi Ù· Ù¤ÏË ÙÔ˘ 15Ô˘ ·ÈÒÓ·, ·ÏÏ¿ Ë ÁÂÓÈÎÂ˘Ì¤ÓË
¯Ú‹ÛË ÙÔ˘˜ ÂÌÊ·Ó›˙ÂÙ·È ÙÔÓ 19Ô ·ÈÒÓ·. ∞Ú¯ÈÎ¿ ÁÈ· ÙËÓ ·Ê·›ÚÂÛË ¯ÚËÛÈÌÔÔÈ‹ıËÎÂ ÙÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ «:».
§¤ÁÂÙ·È fiÙÈ Ë Î·Ù·ÁˆÁ‹ ÙˆÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ ·˘ÙÒÓ ÔÊÂ›ÏÂÙ·È ÛÙÔ˘˜ ÂÌfiÚÔ˘˜ Ô˘ Ù· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Û·Ó ÁÈ· Ó·
‰ËÏÒÛÔ˘Ó fiÙÈ ¤Ó· ‚¿ÚÔ˜ ‚Ú¤ıËÎÂ ÈÔ ÔÏ‡ ‹ ÈÔ Ï›ÁÔ, ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ·fi ÙÔ Î·ÓÔÓÈÎfi.
∆· Û‡Ì‚ÔÏ· x Î·È = Î·ıÈÂÚÒıËÎ·Ó ·fi ÕÁÁÏÔ˘˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ÙÔ 1632 Î·È ÙÔ 1557 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

¶∞ƒ∞¢∂π°ª∞∆∞ -  ∂º∞ƒª√°∂™
1.
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MÂÚÈÎ¤˜ ÊÔÚ¤˜ ¤Ó·˜ ·Ïfi˜ Û˘ÏÏÔÁÈÛÌfi˜ Î¿ÔÈÔ˘ ·ÓıÚÒÔ˘ ·Í›˙ÂÈ ÈÔ ÔÏ‡ ·’ fiÏÔ
ÙÔ ¯Ú˘Û¿ÊÈ ÙÔ˘ ÎfiÛÌÔ˘. MÂ Î¿ÔÈÂ˜ ¤Í˘ÓÂ˜ È‰¤Â˜ ÎÂÚ‰›˙ÔÓÙ·È Ì¿¯Â˜, Á›ÓÔÓÙ·È
ÌÓËÌÂÈÒ‰Ë ¤ÚÁ· Î·È ‰ÔÍ¿˙ÔÓÙ·È ¿ÓıÚˆÔÈ, ÂÓÒ ·Ú¿ÏÏËÏ· ·Ó·Ù‡ÛÛÂÙ·È Ë ÂÈÛÙ‹ÌË,
ÂÍÂÏ›ÛÛÂÙ·È Ë ÙÂ¯ÓÔÏÔÁ›·, ‰È·ÌÔÚÊÒÓÂÙ·È Ë ÈÛÙÔÚ›· Î·È ·ÏÏ¿˙ÂÈ Ë ˙ˆ‹.
ŒÓ· ÌÈÎÚfi ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· Â›Ó·È Ë “¤Í˘ÓË ÚfiÛıÂÛË” Ô˘ ÛÎ¤ÊÙËÎÂ Ó· Î¿ÓÂÈ Ô °°ÎÎ¿¿ÔÔ˘̆˜̃

(Karl Friedrich Gauss, 1777 - 1855), fiÙ·Ó ÛÂ ¤Ó· ¯ˆÚÈfi ÙË˜ °ÂÚÌ·Ó›·˜ Á‡Úˆ ÛÙ· 1784, ÛÙËÓ ÚÒÙË
Ù¿ÍË ÙÔ˘ Û¯ÔÏÂ›Ô˘, ¿Ú¯ÈÛÂ Ó· Ì·ı·›ÓÂÈ ÁÈ· ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Î·È ÙÈ˜ ·ÚÈıÌËÙÈÎ¤˜ Ú¿ÍÂÈ˜. ŸÙ·Ó Ô
‰¿ÛÎ·ÏÔ˜ ˙‹ÙËÛÂ ·fi ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ÙÔ˘ Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÔ˘Ó ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·:
1+2+3+....+98+99+100, ÚÈÓ ÔÈ ˘fiÏÔÈÔÈ ·Ú¯›ÛÔ˘Ó ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜, Ô ÌÈÎÚfi˜ °Î¿Ô˘˜ ÙÔ Â›¯Â ‹‰Ë
˘ÔÏÔÁ›ÛÂÈ. √ ‰¿ÛÎ·ÏÔ˜ ¤ÎÏËÎÙÔ˜ ÙÔÓ ÚÒÙËÛÂ Ò˜ ÙÔ ‚Ú‹ÎÂ. ΔfiÙÂ ÂÎÂ›ÓÔ˜ ¤ÁÚ·„Â ÛÙÔÓ ›Ó·Î·:

(1 + 100) + (2 + 99) + (3 + 98) + ... + (48 + 53) + (49 + 52) + ( 50 + 51) =
= 101 + 101 + 101 + ... + 101 + 101 + 101 = 101 � 50 = 5.050

50 ÊÔÚ¤˜

¶ÚÔÛ¿ıËÛÂ Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙÔÓ ÙÚfiÔ ÙÔ˘ °Î¿Ô˘˜ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· 1+2+3+...+ 998 + 999 + 1000
Î·È Ó· ÌÂÙÚ‹ÛÂÈ˜ ÙÔ ¯ÚfiÓÔ Ô˘ ¯ÚÂÈ¿ÛÙËÎÂ˜. ¶fiÛÔ ¯ÚfiÓÔ ı· ¤Î·ÓÂ˜ ¿Ú·ÁÂ Ó· ÙÔ ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÈ˜ ÌÂ
Î·ÓÔÓÈÎ‹ ÚfiÛıÂÛË;

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ÎÂÓ¿:

(·) H È‰ÈfiÙËÙ· · + ‚ = ‚ + · Ï¤ÁÂÙ·È ........................................................................

(‚) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · + ‚ + Á = · + (‚ + Á) = (· + ‚) + Á Ï¤ÁÂÙ·È ...............................

(Á) √ ·ÚÈıÌfi˜ Ô˘ ÚÔÛÙ›ıÂÙ·È ÛÂ ·ÚÈıÌfi · Î·È ‰›ÓÂÈ ¿ıÚÔÈÛÌ· · Â›Ó·È ...................

(‰) ΔÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜ Ï¤ÁÂÙ·È ................................................................

(Â) ™Â ÌÈ· ·Ê·›ÚÂÛË ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ª, ∞ Î·È ¢ Û˘Ó‰¤ÔÓÙ·È ÌÂ ÙË Û¯¤ÛË: ............................

(ÛÙ) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · � ‚ = ‚ � · Ï¤ÁÂÙ·È ............................................................................

(˙) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · � (‚ � Á) = (· � ‚) � Á Ï¤ÁÂÙ·È .............................................................

(Ë) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · � (‚ + Á) = · � ‚ + · � Á Ï¤ÁÂÙ·È ......................................................

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ·: (·) 52� �=5.200, (‚) 37� �=370, (Á) 490��=4.900.000

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù· ÎÂÓ¿ ÌÂ ÙÔ˘˜ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜, ÒÛÙÂ Ó· ÚÔÎ‡„Ô˘Ó ÛˆÛÙ¿ 
·ıÚÔ›ÛÌ·Ù·:

(·) (‚) (Á) 

AÓÙÈÛÙÔ›¯ÈÛÂ Î¿ıÂ ÁÚ·ÌÌ‹ ÙÔ˘ ÚÒÙÔ˘ ›Ó·Î· ÌÂ
¤Ó· ·fi Ù· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÛÙÔ
‰Â‡ÙÂÚÔ ›Ó·Î·.

� 55 � 55
++ 55 22 �

44 � 99 33

44 � 55
++ 55 22 �

� � 11 00

� 55 88 22
++ 77 55 � 11

� 11 � 77 33

ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› - 17 -

π™Δ√ƒπ∫O ™∏ª∂πøª∞

1.

2.

3.

4.

∞™∫∏™∂π™ ∫∞π  ¶ƒ√μ§∏ª∞Δ∞

115511  � 22  � 33  � 44

110011  � 22  ++  33  � 44

224411  ++  22  ++  33  � 44

114411  ++  22  ++  33  ++  44
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ΔÔÔı¤ÙËÛÂ ¤Ó· “x” ÛÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ı¤ÛË

(·) 157 + 33 = 190 200 180 

(‚) 122 + 25 + 78 = 200 250 225 

(Á) 785 – 323 = 462 458 562 

(‰) 7.321 – 4.595 = 2.724 2.627 2.726 

(Â) 60 – (18 – 2) = 60+18–2 (60–18)–2 60–18+2 

(ÛÙ) 52 – 11 – 9 = 52–(11+9) (52–11)–9 52–20 

(˙) 23 � 10 = 230 240 2.300 

(Ë) 97 � 100 = 970 9.700 9.800 

(ı) 879 � 1000 = 87900 879000 880000 

ÀÔÏfiÁÈÛÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ÁÈÓfiÌÂÓ·, ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·:
(·) 3�13,  (‚) 7�11,  (Á) 45�12,  (‰) 12�101,  (Â) 5�110,  (ÛÙ) 4�111,  (˙) 34�99,  (Ë) 58�98.

YÔÏfiÁÈÛÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ Û¯‹Ì·ÙÔ˜, ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜
Î·Ù¿ÏÏËÏ· ÙËÓ ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·.

AÁÔÚ¿Û·ÌÂ ‰È¿ÊÔÚ· Û¯ÔÏÈÎ¿ Â›‰Ë Ô˘ ÎfiÛÙÈ˙·Ó: 156 Q, 30 Q, 38 Q, 369 Q Î·È 432 Q.
(·) ÀÔÏfiÁÈÛÂ Úfi¯ÂÈÚ· ·Ó ·ÚÎÔ‡Ó 1.000 Q ÁÈ· Ó· ÏËÚÒÛÔ˘ÌÂ Ù· Â›‰Ë Ô˘ ·ÁÔÚ¿Û·ÌÂ.
(‚) μÚÂ˜ fiÛ· ·ÎÚÈ‚Ò˜ ¯Ú‹Ì·Ù· ı· ÏËÚÒÛÔ˘ÌÂ.

√ ¡›ÎÔ˜ Î·Ù¤‚ËÎÂ ÁÈ· „ÒÓÈ· ÌÂ 160 Q. ™Â ¤Ó· Ì·Á·˙› ‚Ú‹ÎÂ ¤Ó· Ô˘Î¿ÌÈÛÔ Ô˘
ÎfiÛÙÈ˙Â 35 Q, ¤Ó· ·ÓÙ·ÏfiÓÈ Ô˘ ÎfiÛÙÈ˙Â 48 Q Î·È ¤Ó· Û·Î¿ÎÈ Ô˘ ÎfiÛÙÈ˙Â 77 Q. ΔÔ˘
ÊÙ¿ÓÔ˘Ó Ù· ¯Ú‹Ì·Ù· ÁÈ· Ó· Ù· ·ÁÔÚ¿ÛÂÈ fiÏ·;

™Â ¤Ó· ·ÚÙÔÔÈÂ›Ô ¤ÊÙÈ·Í·Ó Ì›· Ì¤Ú· 120 ÎÈÏ¿ ¿ÛÚÔ
„ˆÌ›, 135 ÎÈÏ¿ ¯ˆÚÈ¿ÙÈÎÔ, 25 ÎÈÏ¿ ÛÈÎ¿ÏÂˆ˜ Î·È 38 ÎÈÏ¿
ÔÏ‡ÛÔÚÔ. ¶Ô˘Ï‹ıËÎ·Ó 107 ÎÈÏ¿ ¿ÛÚÔ „ˆÌ›, 112 ÎÈÏ¿
¯ˆÚÈ¿ÙÈÎÔ, 19 ÎÈÏ¿ ÛÈÎ¿ÏÂˆ˜ Î·È 23 ÎÈÏ¿ ÔÏ‡ÛÔÚÔ. ¶fiÛ·
ÎÈÏ¿ „ˆÌ› ¤ÌÂÈÓ·Ó ·Ô‡ÏËÙ·;

√ ÕÚË˜ ÁÂÓÓ‹ıËÎÂ ÙÔ 1983 Î·È Â›Ó·È 25 ¯ÚfiÓÈ· ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˜
·fi ÙÔÓ ·Ù¤Ú· ÙÔ˘.
(·) ¶fiÛˆÓ ¯ÚÔÓÒÓ Â›Ó·È Ô ÕÚË˜ Û‹ÌÂÚ·;
(‚) ¶fiÙÂ ÁÂÓÓ‹ıËÎÂ Ô ·Ù¤Ú·˜ ÙÔ˘;

‘∂Ó· ÁÎ·Ú¿˙ ¤¯ÂÈ 12 ·ÙÒÌ·Ù·. Δ· 7 ·ÙÒÌ·Ù· ¤¯Ô˘Ó 20 ‰ÈÏ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ÙÔ Î·ı¤Ó· Î·È
Ù· ˘fiÏÔÈ· ·fi 12 ‰ÈÏ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜. ™ÙÔ ÁÎ·Ú¿˙ Ì‹Î·Ó 80 ÌÔÙÔÛ˘ÎÏ¤ÙÂ˜, 58
ÂÈ‚·ÙÈÎ¿ Î·È 61 ËÌÈÊÔÚÙËÁ¿. ∂·ÚÎÔ‡Ó ÔÈ ı¤ÛÂÈ˜ ÁÈ· fiÏ· ·˘Ù¿;

- 18 - ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ›
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KEº.1.-A§°.(9-32)  16-07-09  20:44  ™ÂÏ›‰·18



∞Ú¯ÈÎ¿ Ô ¿ÓıÚˆÔ˜ ¤Î·ÓÂ ÌfiÓÔ ÙÔ ‰È·¯ˆÚÈÛÌfi: ¤¤ÓÓ··,,  ‰‰‡‡ÔÔ,,  ÔÔÏÏÏÏ¿¿. ªÂ ÙËÓ ÚfiÔ‰Ô ÙÔ˘

ÔÏÈÙÈÛÌÔ‡, ÙËÓ ·Ó¿Ù˘ÍË ÙˆÓ ÙÂ¯ÓÒÓ Î·È ÙÔ˘ ÂÌÔÚ›Ô˘ ‰È·ÌÔÚÊÒÓÂÈ ÙÈ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ÙˆÓ

·ÚÈıÌÒÓ. ™’ ·˘Ùfi ‚Ô‹ıËÛ·Ó Î·È Ù· ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎ¿¿  ÚÚfifiÙÙ˘̆··  ··ÚÚ››ııÌÌËËÛÛËË˜̃, fiˆ˜ .¯. Ù· ‰¿ÎÙ˘Ï· ÙÔ˘

ÂÓfi˜ ¯ÂÚÈÔ‡ (·Ú›ıÌËÛË ‚¿ÛË ÙÔ 5) ‹ ÙˆÓ ‰‡Ô ¯ÂÚÈÒÓ (‚¿ÛË ÙÔ 10). ªÂÙ¿, Ù· ÚÒÙ· ·˘Ù¿

·ÚÈıÌËÙÈÎ¿ Û˘ÛÙ‹Ì·Ù·, Û˘ÌÏËÚÒÓÔÓÙ·È ÌÂ ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜ ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ÙË˜

·Ê·›ÚÂÛË˜.

∆· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙË˜ ·Ú›ıÌËÛË˜ Î·Ù·ÁÚ¿ÊÔÓÙ·Ó ÌÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ¯·Ú·ÁÒÓ ¿Óˆ ÛÂ Í‡Ï·

‹ ÎfiÎ·Ï· ‹ ÌÂ ÎfiÌÔ˘˜ ÛÂ Û¯ÔÈÓÈ¿. ∆Ô ·Ú¯·ÈfiÙÂÚÔ Â‡ÚËÌ· ·Ó¿ÁÂÙ·È ÛÙÔ˘˜

ÚÔ˚ÛÙÔÚÈÎÔ‡˜ ¯ÚfiÓÔ˘˜ Î·È Â›Ó·È ÙÔ ÎfiÎ·ÏÔ Ô‰ÈÔ‡ ÂÓfi˜ ÌÈÎÚÔ‡ Ï‡ÎÔ˘ Ì‹ÎÔ˘˜ 18

ÂÎ·ÙÔÛÙÒÓ Ô˘ ‚Ú¤ıËÎÂ, ÙÔ 1937, ÛÙËÓ fiÏË µÂÛÙfiÓÈÙÛÂ ÙË˜ ªÔÚ·‚›·˜ (ÂÈÎfiÓ·).

∏ ·Ó¿ÁÎË ˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡ ÌÂÁÂıÒÓ ··ÈÙÂ› Û‡ÁÎÚÈÛË ÌÂ ¤Ó· ÛÙ·ıÂÚfi ˘fi‰ÂÈÁÌ·, ÙË ÌÌÔÔÓÓ¿¿‰‰··

ÌÌ¤¤ÙÙÚÚËËÛÛËË˜̃. √È ÚÒÙÂ˜ ÌÔÓ¿‰Â˜ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ¿ÏÈ ÛÂ Ì¤ÏË ÙÔ˘ ÛÒÌ·ÙÔ˜, fiˆ˜ ·Ï¿ÌÂ˜,

‰¿¯Ù˘ÏÔ˘˜, fi‰È·, ÔÚÁÈ¿, ‹¯Ë. ∞fi Ù· Ê˘ÛÈÎ¿ ÚfiÙ˘·, ÙÈ˜ ¯·Ú·Á¤˜, ÙÔ˘˜ ÎfiÌÔ˘˜, Ù·

‚fiÙÛ·Ï· ÂÚ¿Û·ÌÂ Ì¤Û· ÛÂ ÂÚ›Ô‰Ô ¯ÈÏÈ¿‰ˆÓ ÂÙÒÓ ÛÙ· ÛÛ‡‡ÌÌ‚‚ÔÔÏÏ··  ÔÔ˘̆  ··ÚÚ››ÛÛÙÙ··ÓÓ··ÓÓ

··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡˜̃. ∆· Û‡Ì‚ÔÏ· ·˘Ù¿ ‹Ù·Ó ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿ ÛÙÔ˘˜ ‰È¿ÊÔÚÔ˘˜ ·Ú¯·›Ô˘˜ ÔÏÈÛÙÈÛÌÔ‡˜.

∏ ÂÓÔÔ›ËÛË ÙÔ˘ Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌÔ‡ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ Ô˘ ˘¿Ú¯ÂÈ Û‹ÌÂÚ· ¯ÚÂÈ¿ÛÙËÎÂ ¯ÈÏÈ¿‰Â˜

¯ÚfiÓÈ· ÁÈ· Ó· Á›ÓÂÈ.

∏ ÈÈÛÛÙÙÔÔÚÚ››··  ÙÙÔÔ˘̆  ÌÌËË‰‰ÂÂÓÓfifi˜̃ Î·È Ô Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌfi˜ ÙÔ˘ ·ÎÔÏÔ˘ıÂ› ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ‹ ÔÚÂ›·. ∫È ·˘Ùfi ÁÈ·Ù› Ë ·Ó¿ÁÎË

‡·ÚÍË˜ ÍÂ¯ˆÚÈÛÙÔ‡ Û˘Ì‚fiÏÔ˘ ÁÈ· ÙÔ ““ÙÙ››ÔÔÙÙ··”” ÂÌÊ·Ó›ÛÙËÎÂ ÔÏ‡ ·ÚÁfiÙÂÚ·.

√È ™™ÔÔ˘̆ÌÌ¤¤ÚÚÈÈÔÔÈÈ Î·È ÔÈ µµ··‚‚˘̆ÏÏÒÒÓÓÈÈÔÔÈÈ ¿ÊËÓ·Ó ¤Ó· ÎÎÂÂÓÓfifi ‰È¿ÛÙËÌ· ÁÈ· Ó· ‰ËÏÒÛÔ˘Ó ÙËÓ ·Ô˘Û›· ·ÚÈıÌËÙÈÎÔ‡

„ËÊ›Ô˘ ÛÂ Î¿ÔÈ· ı¤ÛË. √È ·Ú·ÓÔ‹ÛÂÈ˜ Î·È Ù· Ï¿ıË Ô˘ ÚÔ¤Î˘Ù·Ó ÙÔ˘˜ Ô‰‹ÁËÛ·Ó ÛÙËÓ

˘ÈÔı¤ÙËÛË ÙÔ˘ ÂÈ‰ÈÎÔ‡ Û˘Ì‚fiÏÔ˘ ‹ ‹ Î·Ù¿ ÙËÓ ¶ÂÚÛÈÎ‹ ÂÚ›Ô‰Ô.

∆Ô Û‡Ì‚ÔÏÔ ·˘Ùfi ÙÔ ÙÔÔıÂÙÔ‡Û·Ó ÌfiÓÔ ÌÂÙ·Í‡ ‰‡Ô „ËÊ›ˆÓ Î·È fi¯È ÛÙÔ Ù¤ÏÔ˜ ÂÓfi˜ ·ÚÈıÌÔ‡. ∞fi

ÙÔÓ 3Ô - 12Ô ·ÈÒÓ· Ì.Ã. ÙÔ ÌË‰¤Ó Â›Ó·È ÌÈ· ÎÔ˘Î›‰·. √ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi˜ Î·È ·ÛÙÚÔÓfiÌÔ˜ µÚ·¯Ì·ÁÎÔ‡Ù·,

ÙÔ 628 Ì.Ã. ÔÓÔÌ¿˙ÂÈ ÙÔ ÌË‰¤Ó ˆ˜ “ÙÔ Ù›ÔÙ·”. ∆ÔÓ 9Ô ·ÈÒÓ· Û˘Ó·ÓÙ¿ÌÂ ÂÈÁÚ·Ê‹ ÌÂ Û·Ê‹

Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌfi ÁÈ· ÙÔ ÌË‰¤Ó.

√È ππÓÓ‰‰ÔÔ›› ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ÙÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ ÙÔ˘ ÌË‰ÂÓfi˜ Î·È ˆ˜ ÙÂÏÂ˘Ù·›Ô „ËÊ›Ô ·ÚÈıÌÔ‡. ŒÙÛÈ Â›¯·Ó 10

ÈÛfiÙÈÌ· „ËÊ›· Ù·: ñ ‹ 00,,  11,,  22,,  33,,  44,,  55,,  66,,  77,,  88 Î·È 99.

√ ÕÚ·‚·˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi˜ ∞Ï-ÃÔ˘·Ú›˙ÌÈ (787 - 850 Ì.Ã.), ÛÙÔ ¤ÚÁÔ ÙÔ˘ “∞ÏÁfiÚÈıÌÔÈ ÙˆÓ πÓ‰ÈÎÒÓ

·ÚÈıÌÒÓ” ÁÚ¿ÊÂÈ ÙÔ 820 Ì.Ã. ÁÈ· ÙÔ ÌË‰¤Ó: ““ŸŸÙÙ··ÓÓ  ÌÌÈÈ··  ··ÊÊ··››ÚÚÂÂÛÛËË  ‰‰ÂÂÓÓ  ··ÊÊ‹‹ÓÓÂÂÈÈ  ÙÙ››ÔÔÙÙ··,,  ÙÙfifiÙÙÂÂ,,  ÁÁÈÈ··  ÓÓ··  ÌÌËË

ÌÌÂÂ››ÓÓÂÂÈÈ  ¿¿‰‰ÂÂÈÈ··  ËË  ıı¤¤ÛÛËË  ÚÚ¤¤ÂÂÈÈ  ÓÓ··  ÌÌ··››ÓÓÂÂÈÈ  ¤¤ÓÓ··˜̃  ÌÌÈÈÎÎÚÚfifi˜̃  ÎÎ‡‡ÎÎÏÏÔÔ˜̃,,  ÁÁÈÈ··ÙÙ››  ‰‰ÈÈ··ÊÊÔÔÚÚÂÂÙÙÈÈÎÎ¿¿  ÔÔÈÈ  ıı¤¤ÛÛÂÂÈÈ˜̃  ıı··

ÏÏÈÈÁÁÔÔÛÛÙÙ¤¤„„ÔÔ˘̆ÓÓ  ÎÎ··ÈÈ  ÌÌÔÔÚÚÂÂ››  ..¯̄..  ËË  ‰‰ÂÂ‡‡ÙÙÂÂÚÚËË  ÓÓ··  ııÂÂˆ̂ÚÚËËııÂÂ››  ˆ̂˜̃  ÚÚÒÒÙÙËË””.

√ ŒÏÏËÓ·˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi˜ ∫∫ÏÏ··‡‡‰‰ÈÈÔÔ˜̃  ¶¶ÙÙÔÔÏÏÂÂÌÌ··››ÔÔ˜̃ (100 - 178 Ì.Ã.) ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÂ› ÙÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ 0 ÁÈ· Ó·

·Ú·ÛÙ‹ÛÂÈ ÙÔ ÌË‰¤Ó, ÛÙÔ ‚È‚Ï›Ô ÙÔ˘ “ªÂÁ¿ÏË ª·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ™‡ÓÙ·ÍË” ‹ ““∞∞ÏÏÌÌ··ÁÁ¤¤ÛÛÙÙËË””

(150 Ì.Ã.). ∆Ô ÂÈÓfiËÛÂ ·fi ÙÔ ·Ú¯ÈÎfi ÁÚ¿ÌÌ· ÙË˜ Ï¤ÍË˜ ““ÔÔ˘̆‰‰¤¤ÓÓ”” Ô˘ ÛËÌ·›ÓÂÈ ÎÎ··ÓÓ¤¤ÓÓ·· („ËÊ›Ô).

ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› - 19 -

π™∆√ƒπ∫∏ ∞¡∞¢ƒ√ª∏
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∞fi fiÛ· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ·ÔÙÂÏÔ‡ÓÙ·È Ù· Ù¤ÛÛÂÚ· ÚÒÙ· Û¯‹Ì·Ù· Î·È ·fi fiÛÔ˘˜

Î‡‚Ô˘˜ Ù· ÂfiÌÂÓ· ÙÚ›·;

¶·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ ¤¯Ô˘ÌÂ: (1) 4=2�2=22,    (2) 9=3�3=32,       (3) 16=4�4=42,   (4) 25=5�5=52

K·È ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·: (5) 8=2�2�2=23, (6) 27=3�3�3=33, (7) 64=4�4�4=43

√È ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜ (1) ¤ˆ˜ Î·È (4) ·ÊÔÚÔ‡Ó Ù· ÙÙÂÂÙÙÚÚ¿¿ÁÁˆ̂ÓÓ·· ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ 2, 3, 4 Î·È 5.
√È ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜ (5) ¤ˆ˜ Î·È (7) ·ÊÔÚÔ‡Ó ÙÔ˘˜ ÎÎ‡‡‚‚ÔÔ˘̆˜̃ ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ 2, 3 Î·È 4.

¶ÔÏÏ¤˜ ÊÔÚ¤˜ Û˘Ó·ÓÙ¿ÌÂ ÁÈÓfiÌÂÓ· ÙˆÓ ÔÔ›ˆÓ fiÏÔÈ ÔÈ ·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜ Â›Ó·È ›ÛÔÈ. ™ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË
·˘Ù‹, ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡ÌÂ ÔÓÔÌ·Û›Â˜ Î·È Û˘Ì‚ÔÏÈÎ¤˜ ÂÎÊÚ¿ÛÂÈ˜ fiˆ˜ Ê·›ÓÂÙ·È ·Ú·Î¿Ùˆ.

� ∆Ô ÁÈÓfiÌÂÓÔ ··�··�··� ......  � ··,, Ô˘ ¤¯ÂÈ ÓÓ ·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜
›ÛÔ˘˜ ÌÂ ÙÔ ··, Ï¤ÁÂÙ·È ‰‰‡‡ÓÓ··ÌÌËË  ÙÙÔÔ˘̆  ··  ÛÛÙÙËË  ÓÓ ‹ ÓÓÈÈÔÔÛÛÙÙ‹‹
‰‰‡‡ÓÓ··ÌÌËË  ÙÙÔÔ˘̆  ·· Î·È Û˘Ì‚ÔÏ›˙ÂÙ·È ÌÂ ··ÓÓ.

� √ ·ÚÈıÌfi˜ ·· Ï¤ÁÂÙ·È ‚‚¿¿ÛÛËË  ÙÙËË˜̃  ‰‰‡‡ÓÓ··ÌÌËË˜̃ Î·È Ô ÓÓ
Ï¤ÁÂÙ·È ÂÂÎÎıı¤¤ÙÙËË˜̃..

� ∏ ‰‰‡‡ÓÓ··ÌÌËË ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ ÛÙË ‰‰ÂÂ˘̆ÙÙ¤¤ÚÚ··, ‰ËÏ·‰‹ ÙÔ ··22,
Ï¤ÁÂÙ·È Î·È ÙÙÂÂÙÙÚÚ¿¿ÁÁˆ̂ÓÓÔÔ  ÙÙÔÔ˘̆  ··.

� ∏ ‰‰‡‡ÓÓ··ÌÌËË ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ ÛÙËÓ ÙÙÚÚ››ÙÙËË, ‰ËÏ·‰‹ ÙÔ ··33,
Ï¤ÁÂÙ·È Î·È ÎÎ‡‡‚‚ÔÔ˜̃  ÙÙÔÔ˘̆  ··.

� ∆Ô ··11, ‰ËÏ·‰‹ Ë ÚÚÒÒÙÙËË  ‰‰‡‡ÓÓ··ÌÌËË ÂÓfi˜ ·ÚÈıÌÔ‡ ·
Â›Ó·È ÔÔ  ››‰‰ÈÈÔÔ˜̃  ÔÔ  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃  ··.

� √È ‰‰˘̆ÓÓ¿¿ÌÌÂÂÈÈ˜̃  ÙÙÔÔ˘̆  11, ‰ËÏ·‰‹ ÙÔ 11ÓÓ, Â›Ó·È fifiÏÏÂÂ˜̃  ››ÛÛÂÂ˜̃  ÌÌÂÂ  11.

£˘ÌfiÌ·ÛÙÂ - ª·ı·›ÓÔ˘ÌÂ

™ÎÂÊÙfiÌ·ÛÙÂ

- 20 - ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ›

AA..11..33.. ¢¢˘̆ÓÓ¿¿ÌÌÂÂÈÈ˜̃  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÒÒÓÓ  ··ÚÚÈÈııÌÌÒÒÓÓ

¢ƒ∞™∆∏ƒπ√∆∏∆∞  1Ë

(1)
(2)

(3)
(4) (5) (6) (7)

H·
1 =·

H1
Ó= 1

·3

·2

H
·Ó=· �· �· � . . . �·

ÓÓ  ··ÚÚ¿¿ÁÁÔÔÓÓÙÙÂÂ˜̃
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O KˆÛÙ¿ÎË˜, Ë ƒ¤Ó· Î·È Ô ¢ËÌ‹ÙÚË˜ ¤Î·Ó·Ó ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜ ÛÙËÓ ·ÚÈıÌËÙÈÎ‹ ·Ú¿ÛÙ·ÛË:
4 � (7 + 7 � 9) + 20 Î·È ‚Ú‹Î·Ó Ô Î·ı¤Ó·˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎfi ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ·. √ ∫ˆÛÙ¿ÎË˜
‚Ú‹ÎÂ 335, Ë ƒ¤Ó· 300 Î·È Ô ¢ËÌ‹ÙÚË˜ 524.
➣ ¶ÔÈfi˜ ÓÔÌ›˙ÂÈ˜ fiÙÈ ¤¯ÂÈ ‰›ÎÈÔ; ¢ÈÎ·ÈÔÏfiÁËÛÂ ÙËÓ ·¿ÓÙËÛ‹ ÛÔ˘.

� ∞∞ÚÚÈÈııÌÌËËÙÙÈÈÎÎ‹‹  ··ÚÚ¿¿ÛÛÙÙ··ÛÛËË Ï¤ÁÂÙ·È Î¿ıÂ ÛÂÈÚ¿ ·ÚÈıÌÒÓ Ô˘ Û˘Ó‰¤ÔÓÙ·È ÌÂÙ·Í‡
ÙÔ˘˜ ÌÂ Ù· Û‡Ì‚ÔÏ· ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ.

� ™Â Ì›· ·ÚÈıÌËÙÈÎ‹ ·Ú¿ÛÙ·ÛË Û˘ÌÊˆÓÔ‡ÌÂ Ë ÚÚÔÔÙÙÂÂÚÚ··ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··  ÙÙˆ̂ÓÓ  ÚÚ¿¿ÍÍÂÂˆ̂ÓÓ Ó·
Â›Ó·È Ë ·ÎfiÏÔ˘ıË:
11.. ÀÔÏÔÁÈÛÌfi˜ ‰‰˘̆ÓÓ¿¿ÌÌÂÂˆ̂ÓÓ.
22.. ∂ÎÙ¤ÏÂÛË ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ··ÛÛÈÈ··ÛÛÌÌÒÒÓÓ Î·È ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÛÛÂÂˆ̂ÓÓ
33.. ∂ÎÙ¤ÏÂÛË ÚÚÔÔÛÛıı¤¤ÛÛÂÂˆ̂ÓÓ Î·È ··ÊÊ··ÈÈÚÚ¤¤ÛÛÂÂˆ̂ÓÓ.

∞Ó ˘¿Ú¯Ô˘Ó ·ÚÂÓı¤ÛÂÈ˜, ÂÎÙÂÏÔ‡ÌÂ ÚÚÒÒÙÙ··  ÙÙÈÈ˜̃  ÚÚ¿¿ÍÍÂÂÈÈ˜̃  ÌÌ¤¤ÛÛ··  ÛÛÙÙÈÈ˜̃  ··ÚÚÂÂÓÓıı¤¤ÛÛÂÂÈÈ˜̃ ÌÂ
ÙËÓ ·Ú·¿Óˆ ÛÂÈÚ¿. ΔÔ ÙÂÏÈÎfi ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· Ô˘ ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ ÌÂÙ¿ ÙËÓ ÂÎÙ¤ÏÂÛË fiÏˆÓ
ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ ÛÂ Ì›· ·ÚÈıÌËÙÈÎ‹ ·Ú¿ÛÙ·ÛË ÙÔ Ï¤ÌÂ ÙÙÈÈÌÌ‹‹ ÙË˜.

¡· ˘ÔÏÔÁÈÛÙÔ‡Ó ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ, Ô Î‡‚Ô˜, Ë Ù¤Ù·ÚÙË, Ë ¤ÌÙË Î·È Ë ¤ÎÙË ‰‡Ó·ÌË ÙÔ˘
·ÚÈıÌÔ‡ 10. ΔÈ ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ;

102 = 10 � 10 = 100
103 = 10 � 10 � 10 = 100 � 10 = 1.000
104 = 10 � 10 � 10 � 10 = 1.000 � 10 = 10.000
105 = 10 � 10 � 10 � 10 � 10 = 10.000 � 10 = 100.000
106 = 10 � 10 � 10 � 10 � 10 � 10 = 100.000 � 10 = 1.000.000

¶·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ Î¿ıÂ Ì›· ·fi ÙÈ˜ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜ ÙÔ˘ 10, Ô˘ ˘ÔÏÔÁ›ÛÙËÎ·Ó, ¤¯ÂÈ ÙfiÛ· ÌË‰ÂÓÈ-
Î¿ fiÛÔ˜ Â›Ó·È Î·È Ô ÂÎı¤ÙË˜ ÙË˜ ‰‡Ó·ÌË˜. °È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·: 106 = 1 .000.000 (¤ÍÈ ÌË‰ÂÓÈÎ¿).

¡· ÂÎÙÂÏÂÛÙÔ‡Ó ÔÈ Ú¿ÍÂÈ˜:  (·) (2 � 5)4 + 4 � (3 + 2)2 (‚) (2 + 3)3 – 8 � 32

(·) (2�5)4 + 4� (3+2)2 = 104 + 4�52 = 10.000 + 4�25 = 10.000 + 100 = 10.100
(‚) (2+3)3 – 8�32 = 53 – 8�9 = 125 – 72 = 53

¡· ÁÚ·ÊÂ› ÙÔ ·Ó¿Ù˘ÁÌ· ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ 7.604 ÌÂ ¯Ú‹ÛË ÙˆÓ ‰˘Ó¿ÌÂˆÓ ÙÔ˘ 10.

∂›Ó·È: 7.604 = 7¯ÈÏÈ¿‰Â˜ + 6ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰Â˜ + 0‰ÂÎ¿‰Â˜ +4ÌÔÓ¿‰Â˜.

= 7�1000 + 6�100     + 0�10   + 4�1 =
=  7�103 + 6�102 + 0�101 + 4

H ÌÔÚÊ‹ ·˘Ù‹ 7�103 + 6�102 + 0�101 + 4 ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ 77..660044 Â›Ó·È ÙÙÔÔ  ··ÓÓ¿¿ÙÙ˘̆ÁÁÌÌ··  ÙÙÔÔ˘̆
··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡  ÛÛÂÂ  ‰‰˘̆ÓÓ¿¿ÌÌÂÂÈÈ˜̃  ÙÙÔÔ˘̆  1100.

§‡ÛË

§‡ÛË

§‡ÛË

£˘ÌfiÌ·ÛÙÂ - ª·ı·›ÓÔ˘ÌÂ

ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› - 21 -

¢ƒ∞™Δ∏ƒπ√Δ∏Δ∞  2Ë

∏ ¯Ú‹ÛË ÙˆÓ ·ÚÂÓı¤ÛÂˆÓ ÍÂÎ›ÓËÛÂ ·fi ÙÔÓ 17Ô ·ÈÒÓ· ÌÂ ÛÙfi¯Ô Ó· ˘Ô‰Â›ÍÂÈ ÙËÓ
ÚÔÙÂÚ·ÈfiÙËÙ· ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ.

¶∞ƒ∞¢∂π°ª∞Δ∞ -  ∂º∞ƒª√°∂™

1.

2.

3.
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™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ ÛÙÔÓ ›Ó·Î· Ù· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· Î·È ÙÔ˘˜ Î‡‚Ô˘˜ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ:

°Ú¿„Â ÌÂ ÙË ÌÔÚÊ‹ ÙˆÓ ‰˘Ó¿ÌÂˆÓ Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ·: (·) 5�5�5�5�5�5  (‚) 8�8�8�8�8�8�6�6�6
(Á) 1�1�1�1�1�1 (‰) ·�·�·�· (Â) x�x�x (ÛÙ) 2�2�2�2�·�·�·

ÀÔÏfiÁÈÛÂ ÙÈ˜ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜: 21, 22, 23, 24, 25, 26, 27, 28, 29, 210.

μÚÂ˜ Ù· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ: 10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80 Î·È 90.

μÚÂ˜ ÙÔ˘˜ Î‡‚Ô˘˜ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ: 10, 20, 30, 40, 50.

∫¿ÓÂ ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜: (·) 3�52, (‚) 3�52 + 2, (Á) 3�52 + 22, (‰) 3�5 +22, (Â) 3�(5 + 2)2.

∫¿ÓÂ ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜: (·) 32+33+23+24 , (‚) (13–2)4 + 5�32.

μÚÂ˜ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ: (·) (6+5)2Î·È 62+52, (‚) (3+6)2 Î·È 32+62. ΔÈ ·Ú·ÙËÚÂ›˜;

°Ú¿„Â ÈÔ Û‡ÓÙÔÌ· Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ·ıÚÔ›ÛÌ·Ù· Î·È ÁÈÓfiÌÂÓ·:
(·) ·+·+·, (‚) ·�·�·, (Á) x+x+x+x (‰) x�x�x�x

°Ú¿„Â ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜: (·) 34.720, (‚) 123.654, (Á) 890.650 ÛÂ ·Ó·Ù˘ÁÌ¤ÓË ÌÔÚÊ‹ ÌÂ
¯Ú‹ÛË ÙˆÓ ‰˘Ó¿ÌÂˆÓ ÙÔ˘ 10.

∞ÓÙÈÛÙÔ›¯ÈÛÂ Ù· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó
ÛÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ ›Ó·Î· ÌÂ ÙÔ ÂÍ·ÁfiÌÂÓÔ ÙˆÓ
Ú¿ÍÂˆÓ Î¿ıÂ ÁÚ·ÌÌ‹˜ ÙÔ˘ ÚÒÙÔ˘ ›Ó·Î·.

∞ÓÙÈÛÙÔ›¯ÈÛÂ Ù· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó
ÛÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ ›Ó·Î· ÌÂ ÙËÓ ·ÚÈıÌËÙÈÎ‹
·Ú¿ÛÙ·ÛË Î¿ıÂ ÁÚ·ÌÌ‹˜ ÙÔ˘ ÚÒÙÔ˘ ›Ó·Î·.

ÃÚËÛÈÌÔÔ›ËÛÂ ÌfiÓÔ Ù· Û‡Ì‚ÔÏ· ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ: + Î·È ñ

Î·È ÙÈ˜ ·ÚÂÓı¤ÛÂÈ˜ “(” Î·È “)” ÁÈ· Ó· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÈ˜ ÙÈ˜
ÁÚ·ÌÌ¤˜ ÒÛÙÂ Ó· ÚÔÎ‡„Ô˘Ó ÛˆÛÙ¤˜ ÈÛfiÙËÙÂ˜.

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù·
Ì·ÁÈÎ¿ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ·.

··33

··22

2255220011991188117711661155114411331122111111009988··
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∞™∫∏™∂π™ ∫∞π  ¶ƒ√μ§∏ª∞Δ∞

1.

2.

3.
4.
5.
6.
7.
8.

9.

10.

11.

12.

141 + (2+3) � 4

9(1�2+3)� 4

211 � (2+3�4)

20(1+2) � (3+4)

554 + 4� 4 – 4

125 � 5+5 � 5� 5

65+5� 5+5� 5

164 + 4� 4� 4

683 + 3� 3

1502 + 2� 2

¢ƒ∞™Δ∏ƒπ√Δ∏Δ∂™ °π∞ Δ√ ™¶πΔπ

1     2     3     4 = 36

1     2     3     4 = 15

1     2     3     4 = 14

1     2     3     4 = 131.

2.
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√È ÈÔ ·ÏÈÔ› ·ÚÈıÌÔ› ÁÚ¿ÊÙËÎ·Ó ·fi ÙÔ˘˜ ™™ÔÔ˘̆ÌÌ¤¤ÚÚÈÈÔÔ˘̆˜̃ ÛÂ ‹ÏÈÓ· ÈÓ·Î›‰È·
ÙË˜ 3Ë˜ - 2Ë˜ ¯ÈÏÈÂÙËÚ›‰·˜ .Ã. √È ·ÚÈıÌÔ› ÁÚ¿ÊÔÓÙ·Ó ·fi Ù· ‰ÂÍÈ¿ ÚÔ˜ Ù·
·ÚÈÛÙÂÚ¿. ¶ÚÒÙ· ÔÈ ÌÔÓ¿‰Â˜, ÌÂÙ¿ ÔÈ ‰ÂÎ¿‰Â˜ Î.Ï. ∆Ô 1854 ·Ó·Î·Ï‡ÊıËÎ·Ó
ÎÔÓÙ¿ ÛÙÈ˜ fi¯ıÂ˜ ÙÔ˘ ∂˘ÊÚ¿ÙË, ‹ÏÈÓ· ÈÓ·Î›‰È· ÁÚ·ÌÌ¤Ó· ÛÙËÓ ÂÚ›Ô‰Ô
2300 - 1600 .Ã. ·fi ÙÔ˘˜ µµ··‚‚˘̆ÏÏÒÒÓÓÈÈÔÔ˘̆˜̃ Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Û·Ó Î·È ÙÔ
‰ÂÎ·‰ÈÎfi Û‡ÛÙËÌ·.
√È ∞∞ÈÈÁÁ‡‡ÙÙÈÈÔÔÈÈ ·fi ÙÔ 3000 - 2500 .Ã. Â›¯·Ó ÂÈ‰ÈÎ¿ ÈÂÚoÁÏ˘ÊÈÎ¿ ÁÈ· ÙËÓ
·Ú¿ÛÙ·ÛË ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ. ∆· ÂÈ‰ÈÎ¿ Û‡Ì‚ÔÏ· Ô˘ Â›¯·Ó ÁÈ· Ó· ·ÚÈÛÙ¿ÓÔ˘Ó
ÙÈ˜ ÌÔÓ¿‰Â˜ Î¿ıÂ ‰ÂÎ·‰ÈÎ‹˜ Ù¿ÍË˜ Ê·›ÓÔÓÙ·È ÛÙÔÓ ·ÎfiÏÔ˘ıÔ ›Ó·Î·:

ToÓ 5Ô ·ÈÒÓ· .Ã. ÛÙËÓ ππˆ̂ÓÓ››·· ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ‹ıËÎÂ ÙÔ ··ÏÏÊÊ··‚‚ËËÙÙÈÈÎÎfifi Û‡ÛÙËÌ· ·Ú›ıÌËÛË˜, Ô˘ ‹Ù·Ó ÙÔ
ÙÂÏÂÈfiÙÂÚÔ Û‡ÛÙËÌ· ·Ú›ıÌËÛË˜ ÌÂÙ¿ ÙÔ ·Ú·‚ÈÎfi Î·È ¤ÌÂÈÓÂ ÛÂ ¯Ú‹ÛË Ì¤¯ÚÈ Î·È ÙËÓ ∞Ó·Á¤ÓÓËÛË,
·Ú¿ÏÏËÏ· ÌÂ ÙÔ ÚˆÌ·˚Îfi. ™’ ·˘Ùfi Î¿ıÂ ·ÚÈıÌfi˜ ·fi ÙÔ 1 ˆ˜ ÙÔ 9, Î¿ıÂ ‰ÂÎ¿‰· 10, 20, 30,..., 90,
Î¿ıÂ ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰· 100, 200, ..., 900, Û˘Ì‚ÔÏ›˙ÔÓÙ·Ó ·fi ¤Ó· ÁÚ¿ÌÌ· ÙÔ˘ ÂÏÏËÓÈÎÔ‡ ·ÏÊ·‚‹ÙÔ˘
ÌÂ ÌÈ· ÔÍÂ›· ¿Óˆ ·ÚÈÛÙÂÚ¿ ÁÈ· Ó· Ù· ÍÂ¯ˆÚ›˙Ô˘Ó ·fi Ù· ÁÚ¿ÌÌ·Ù· ÙˆÓ Ï¤ÍÂˆÓ. ∂ÂÈ‰‹
¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·Ó 27 ÁÚ¿ÌÌ·Ù· ÁÈ· ÙÔ Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌfi fiÏˆÓ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ Î·È ÙÔ ·ÏÊ¿‚ËÙÔ ¤¯ÂÈ
ÌfiÓÔ 24, ¯ÚËÛÈÌÔÔ›ËÛ·Ó ·ÎfiÌË ÙÚ›· Û‡Ì‚ÔÏ· ÙÔ ÛÛÙÙ››ÁÁÌÌ·· Ô˘ ·Ú›ÛÙ·ÓÂ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 6,

ÙÔ ÎÎfifi··  Ô˘ ·Ú›ÛÙ·ÓÂ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 90 Î·È ÙÔ ÛÛ··ÌÌ›› Ô˘ ·Ú›ÛÙ·ÓÂ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 900.

ŒÙÛÈ Â›¯·Ó:
°È· ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Â›¯·Ó ÌÈ· ÌÈÎÚ‹ ÁÚ·ÌÌ‹ Î¿Ùˆ ·ÚÈÛÙÂÚ¿, Ô˘ ‰‹ÏˆÓÂ fiÙÈ Ë ·Í›· ÙÔ˘
ÁÚ¿ÌÌ·ÙÔ˜ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·˙fiÙ·Ó Â› 1.000. ¢ËÏ·‰‹: 

�
‰=4x1.000=4.000 Î·È 

�
Ë=8 x 1.000 = 8.000.

ªÂ ÙÔ ·ÏÊ·‚ËÙÈÎfi ·ÚÈıÌËÙÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ: 
�
‚‰� ÁÈ· ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 2004 Î·È ˆ�Ï�·� ÁÈ· ÙÔÓ 831.

√È ƒƒˆ̂ÌÌ··››ÔÔÈÈ ÂÈÛ‹Á·Á·Ó ¤Ó· ‰ÂÎ·‰ÈÎfi ·ÚÈıÌËÙÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· ÌÂ ÍÂ¯ˆÚÈÛÙ¿ Û‡Ì‚ÔÏ· ÁÈ· ÙÔ˘˜
·ÚÈıÌÔ‡˜ 1, 5, 10, 50, 100, 500 Î·È 1000. ¶ÈÔ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤Ó· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Û·Ó Ù· Û‡Ì‚ÔÏ·:

™ÙË ÁÚ·Ê‹ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ ÙÔ˘˜ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Û·Ó ÙËÓ ÚÔÛıÂÙÈÎ‹ ·Ú¯‹ ·fi Ù· ·ÚÈÛÙÂÚ¿ ÚÔ˜ Ù·
‰ÂÍÈ¿ ·ÏÏ¿ Î·È ÙËÓ ·Ê·ÈÚÂÙÈÎ‹ ·Ú¯‹. ∆Ô 22 ÁÚ¿ÊÂÙ·È ππππ, ÙÔ 33 ÁÚ¿ÊÂÙ·È ππππππ, Î.Ï. ∆Ô 44 ÁÚ¿ÊÂÙ·È ππVV
(5–1), ÙÔ 99 ÁÚ¿ÊÂÙ·È IIXX (10–1), ÙÔ 4400 ÁÚ¿ÊÂÙ·È XXLL (50–10), ÙÔ 990000 ÁÚ¿ÊÂÙ·È CCMM (1.000–100), Î.Ï.

°È· ÔÏÏÔ‡˜ ·ÈÒÓÂ˜ Î˘ÚÈ¿Ú¯ËÛÂ ÙÔ ÂÏÏËÓÈÎfi Î·È ÙÔ ÚˆÌ·˚Îfi Û‡ÛÙËÌ· ·Ú›ıÌËÛË˜. ∆Ô 1299 ÔÈ
∫·ÓÔÓÈÛÌÔ› ÙË˜ “∆¤¯ÓË˜ ÙË˜ ™˘Ó·ÏÏ·Á‹˜” (Arte del Cambio) ··ÁfiÚÂ˘·Ó ÛÙÔ˘˜ ÙÚ·Â˙›ÙÂ˜ ÙË˜
ºÏˆÚÂÓÙ›·˜ Ó· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó Ù· πÓ‰Ô·Ú·‚ÈÎ¿ ·ÚÈıÌËÙÈÎ¿ „ËÊ›· Î·È Â¤‚·Ï·Ó Ù· ÚˆÌ·˚Î¿.

∆· Û‡Ì‚ÔÏ· Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡ÌÂ Û‹ÌÂÚ· ÙÔ˘ ‰‰ÂÂÎÎ··‰‰ÈÈÎÎÔÔ‡‡  ÛÛ˘̆ÛÛÙÙ‹‹ÌÌ··ÙÙÔÔ˜̃ ¤ÊÙ·Û·Ó Î·È ‰È·‰fiıËÎ·Ó
ÛÙËÓ ∂˘ÚÒË Ì¤Ûˆ ÙˆÓ ∞Ú¿‚ˆÓ, ÁÈ· ÙÔ ÏfiÁÔ ·˘Ùfi ÔÓÔÌ¿ÛÙËÎ·Ó ∞∞ÚÚ··‚‚ÈÈÎÎ¿¿, ·ÏÏ¿ Â›Ó·È
ππÓÓ‰‰ÔÔ··ÚÚ··‚‚ÈÈÎÎ¿¿, ‰ÈfiÙÈ ·fi Ù· Û˘ÛÙ‹Ì·Ù· ·Ú›ıÌËÛË˜ Ô˘ ˘‹Ú¯·Ó ÛÙÔ˘˜ ÕÚ·‚Â˜, ÙÔ ‰ÂÎ·‰ÈÎfi
Û‡ÛÙËÌ· ‹ÚıÂ ·’ ÙÔ˘˜ πÓ‰Ô‡˜. ∞˘Ùfi ÂÌÊ·Ó›˙ÂÙ·È ÁÈ· ÚÒÙË ÊÔÚ¿ ÛÙÔ ¤ÚÁÔ ÙÔ˘ ∞Ï-ÃÔ˘·Ú›˙ÌÈ
(787 - 850 Ì.Ã.) “∞ÏÁfiÚÈıÌÔÈ ÙˆÓ πÓ‰ÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ”. ◊ÚıÂ ÛÙË ª¤ÛË ∞Ó·ÙÔÏ‹ ÌÂ Ù· Î·Ú·‚¿ÓÈ·
·fi ÙËÓ ¶ÂÚÛ›· Î·È ÙËÓ ∞›Á˘ÙÔ ÙËÓ ÂÚ›Ô‰Ô 224 - 641 Ì.Ã. √È Ù‡ÔÈ πÓ‰ÈÎÒÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ Â›Ó·È Ù·
ÏÂÁfiÌÂÓ· ““ÁÁÎÎÔÔÌÌ¿¿ÚÚ”” Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Û·Ó ÔÈ ÕÚ·‚Â˜ ÛÙËÓ πÛ·Ó›· Ô˘ ÙËÓ Â›¯·Ó Î·Ù·Ï¿‚ÂÈ
·fi ÙÔ 711 Ì.Ã.

ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› - 23 -

11..000000..000000110000..0000001100..00000011..000000110000110011
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� ªÂ ‚¿ÛË ÙËÓ ·Ú·¿Óˆ ÈÛÙÔÚÈÎ‹ ·Ó·‰ÚÔÌ‹ Î¿ÓÂ ¤Ó· ÓÔÂÚfi Ù·Í›‰È ÛÙÔ ¯ÚfiÓÔ ÚÔ˜
ÙÔ ·ÚÂÏıfiÓ Î·È Ê·ÓÙ¿ÛÔ˘ fiÙÈ ˙ÂÈ˜ ÛÙË ¯ÒÚ· ÙˆÓ ™Ô˘ÌÂÚ›ˆÓ ÙÔ 3000 .Ã., ÙˆÓ
∞ÈÁ˘Ù›ˆÓ ·fi ÙÔ 2500 .Ã., ÙˆÓ πÒÓˆÓ ÙÔ 500 .Ã., ÙˆÓ ƒˆÌ·›ˆÓ ÙÔ 1200 Ì.Ã., ÙˆÓ
πÛ·ÓÒÓ ÙÔ 1300 Ì.Ã., Ì¤¯ÚÈ ÙËÓ ÂÔ¯‹ Ì·˜ ÙÔ˘ 21Ô˘ ·ÈÒÓ· Î·È ÁÚ¿„Â ‰‡Ô ·ÚÈıÌÔ‡˜
‰ÈÎ‹˜ ÛÔ˘ ÂÈÏÔÁ‹˜, fiˆ˜ ÙÔ˘˜ ¤ÁÚ·Ê·Ó ÂÎÂ›ÓÔÈ ÙfiÙÂ.

- 24 - ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ›

√È ·ÚÈıÌÔ› Â›¯·Ó ·Ó·¯ıÂ› ·fi ÙË Û¯ÔÏ‹ ÙÔ˘ ¶¶˘̆ıı··ÁÁfifiÚÚ·· ÛÂ ıÂÌ¤ÏÈÔ fiÏˆÓ ÙˆÓ
ÂÈÛÙËÌÒÓ. √È ¶˘ı·ÁfiÚÂÈÔÈ ›ÛÙÂ˘·Ó fiÙÈ fiÏÔÈ ÔÈ ÓfiÌÔÈ ÙÔ˘ Û‡Ì·ÓÙÔ˜ ÌÔÚÔ‡Ó
Ó· ÂÎÊÚ·ÛÙÔ‡Ó ÌÂ ÙËÓ ‚Ô‹ıÂÈ· ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ Î·È ÙˆÓ ÏfiÁˆÓ ÙÔ˘˜.
∞˘Ù‹ Ë ÙÔÏÌËÚ‹ ˘fiıÂÛË ÂÎÊÚ¿˙ÂÙ·È ·Ú·ÛÙ·ÙÈÎ¿ ÛÙËÓ ÂÚ›ÊËÌË ı¤ÛË ÙÔ˘˜

“Ù· ¿ÓÙ· Â›Ó·È ·ÚÈıÌfi˜”. √È ¶˘ı·ÁfiÚÂÈÔÈ Â›¯·Ó ·Ó·Ù‡ÍÂÈ ¤Ó· È‰ÈfiÙ˘Ô ÙÚfiÔ
Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌÔ‡ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ ÌÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· “„‹ÊˆÓ” ‰È·ÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ ÛÙË ÌÔÚÊ‹
Î·ÓÔÓÈÎÒÓ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÒÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ. ŒÙÛÈ Û¯ËÌ¿ÙÈ˙·Ó ·ÎÔÏÔ˘ı›Â˜ “ÙÚ›ÁˆÓˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ”,
Ô˘ ‹Ù·Ó ‰È·ÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÔÈ ÛÂ Û¯‹Ì· ÙÚÈÁÒÓˆÓ, ÙÂÙÚ¿ÁˆÓˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ, Ô˘ ‹Ù·Ó
‰È·ÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÔÈ ÛÂ Û¯‹Ì· ÙÂÙÚ·ÁÒÓˆÓ:

ñ

ñ �
ñ ñ ñ ñ
ñ ñ ñ ñ
ñ ñ ñ ñ
ñ ñ ñ ñ

ñ ñ ñ
ñ ñ ñ
ñ ñ ñ

�
ñ

ñ ñ
ñ ñ ñ

ñ
ñ ñ

ñ ñ ñ
ñ ñ ñ ñ11 33 66 1100

......11 44 99 1166

E›‰·ÌÂ fiÙÈ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ·ÚÈıÌËÙÈÎ¿ Û˘ÛÙ‹Ì·Ù· Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎfi ·ÚÈıÌfi
„ËÊ›ˆÓ, fiˆ˜ .¯. Â›Ó·È ÙÔ ‰˘·‰ÈÎfi ·ÚÈıÌËÙÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÂ› ÌfiÓÔ Ù·
„ËÊ›· 0 Î·È 1. ™ÙÔ ‰˘·‰ÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· ·ÓÙ› ÁÈ· ÌÔÓ¿‰Â˜, ‰ÂÎ¿‰Â˜, ÂÎ·ÙÔÓÙ¿‰Â˜, ¯ÈÏÈ¿‰Â˜
Î.Ï. ¤¯Ô˘ÌÂ: ÌÔÓ¿‰Â˜, ‰˘¿‰Â˜, ÙÂÙÚ¿‰Â˜, ÔÎÙ¿‰Â˜, ‰ÂÎ·ÂÍ¿‰Â˜ Î.Ï. ŒÙÛÈ ÛÙÔ ÙÚÈ·‰ÈÎfi
Û‡ÛÙËÌ· ·Ú›ıÌËÛË˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ı· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡ÌÂ ÌfiÓÔ ÙÚ›· „ËÊ›·: 0, 1, 2, ı· ¤¯Ô˘ÌÂ
ÌÔÓ¿‰Â˜, ÙÚÈ¿‰Â˜, ÂÓÓÈ¿‰Â˜ Î.Ï.

¢¢ÂÂÎÎ··‰‰ÈÈÎÎfifi 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 ...

¢¢˘̆··‰‰ÈÈÎÎfifi 0 1 10 11 100 101 110 111 1000 1001 1010 1011 1100 1101 1110 1111 10000 ...

∆∆ÚÚÈÈ··‰‰ÈÈÎÎfifi 0 1 2 10 11 12 20 21 22 100 101 102 110 111 112 120 121 ...

™Ã∂¢π√ ∂ƒ°∞™π∞™
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O Î·ıËÁËÙ‹˜ Ê˘ÛÈÎ‹˜ ·ÁˆÁ‹˜ Ú¤ÂÈ Ó· ·ÔÊ·Û›ÛÂÈ ÌÂ ÔÈÔ
ÙÚfiÔ ÌÔÚÂ› Ó· ·Ú·Ù¿ÍÂÈ ÙÔ˘˜ 168 Ì·ıËÙ¤˜ ÙÔ˘ Û¯ÔÏÂ›Ô˘.
➣ ªÔÚÂ› Ó· ÊÙÈ¿ÍÂÈ Ï‹ÚÂÈ˜ ÙÚÈ¿‰Â˜, ÙÂÙÚ¿‰Â˜, ÂÓÙ¿‰Â˜,

ÂÍ¿‰Â˜ ‹ ÂÙ¿‰Â˜;
➣ ¶fiÛÂ˜ ·fi ·˘Ù¤˜ ı· Û¯ËÌ·ÙÈÛÙÔ‡Ó ÛÂ Î¿ıÂ ÂÚ›ÙˆÛË;

°È· Ó· ·ÔÊ·Û›ÛÂÈ Ô Î·ıËÁËÙ‹˜ ÌÂ ÔÈÔ ÙÚfiÔ ı· ·Ú·Ù¿ÍÂÈ ÙÔ˘˜ 168 Ì·ıËÙ¤˜, Ú¤ÂÈ Ó·
‰È·ÈÚ¤ÛÂÈ ÙÔ 168 ÌÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ 3, 4, 5, 6 Î·È 7.
¶·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ ÙÔ 168 ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ·ÎÚÈ‚Ò˜ ÌÂ ÙÔ 3 Î·È ‰›ÓÂÈ ËÏ›ÎÔ 56, ÔfiÙÂ ÌÔÚÂ› Ó·
·Ú·Ù¿ÍÂÈ ÙÔ˘˜ 168 Ì·ıËÙ¤˜ ÛÂ 56 ÙÚÈ¿‰Â˜.
¶·ÚfiÌÔÈ·, Ë ‰È·›ÚÂÛË ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ 168 ÌÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ 4, 6, Î·È 7 ‰›ÓÂÈ Ù· ËÏ›Î·: 42, 28
Î·È 24 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ∂ÔÌ¤Óˆ˜, ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ·Ú·Ù·¯ıÔ‡Ó ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ÛÂ 42 ÙÂÙÚ¿‰Â˜ ‹ 28
ÂÍ¿‰Â˜ ‹ ÛÂ 24 ÂÙ¿‰Â˜. ∆¤ÏÔ˜, Ë ‰È·›ÚÂÛË ÙÔ˘ 168 ÌÂ ÙÔ 5 ‰›ÓÂÈ ËÏ›ÎÔ 33 Î·È ·Ê‹ÓÂÈ
˘fiÏÔÈÔ 3. ÕÚ·, ‰ÂÓ ÌÔÚÂ› Ô Î·ıËÁËÙ‹˜ Ó· ·Ú·Ù¿ÍÂÈ ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ÛÂ Ï‹ÚÂÈ˜ ÂÓÙ¿‰Â˜.

� ŸÙ·Ó ‰ÔıÔ‡Ó ‰‡Ô Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› ¢ Î·È ‰, ÙfiÙÂ
˘¿Ú¯Ô˘Ó ‰‡Ô ¿ÏÏÔÈ Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ›  Î·È ˘, ¤ÙÛÈ
ÒÛÙÂ Ó· ÈÛ¯‡ÂÈ: 

� √ ·ÚÈıÌfi˜ ¢¢ Ï¤ÁÂÙ·È ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂÙÙ¤¤ÔÔ˜̃, Ô ‰‰ Ï¤ÁÂÙ·È
‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÙÙËË˜̃, Ô ·ÚÈıÌfi˜  ÔÓÔÌ¿˙ÂÙ·È ËËÏÏ››ÎÎÔÔ Î·È ÙÔ ˘̆
˘̆fifiÏÏÔÔÈÈÔÔ ÙË˜ ‰È·›ÚÂÛË˜.

� ∆Ô ˘fiÏÔÈÔ Â›Ó·È ·ÚÈıÌfi˜ ¿ÓÙ· ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˜ ÙÔ˘ ‰È·ÈÚ¤ÙË:

� ∏ ‰È·›ÚÂÛË ÙË˜ ·Ú·¿Óˆ ÌÔÚÊ‹˜ Ï¤ÁÂÙ·È ∂∂˘̆ÎÎÏÏÂÂ››‰‰ÂÂÈÈ··  ¢¢ÈÈ··››ÚÚÂÂÛÛËË.

� ∞Ó ÙÔ ˘fiÏÔÈÔ ˘ Â›Ó·È 0, ÙfiÙÂ Ï¤ÌÂ fiÙÈ ¤¯Ô˘ÌÂ Ì›·
∆∆¤¤ÏÏÂÂÈÈ··  ¢¢ÈÈ··››ÚÚÂÂÛÛËË: 

� ™ÙÔ˘˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ë ÙÙ¤¤ÏÏÂÂÈÈ··  ‰‰ÈÈ··››ÚÚÂÂÛÛËË Â›Ó·È Ú¿ÍË
··ÓÓÙÙ››ÛÛÙÙÚÚÔÔÊÊËË  ÙÙÔÔ˘̆  ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ··ÛÛÈÈ··ÛÛÌÌÔÔ‡‡, ‰ËÏ·‰‹:
·Ó ¢¢  ==  ‰‰  �  ÙfiÙÂ ¢¢  ::  ‰‰  ==   ‹ ¢¢  ::    ==  ‰‰.

� √ ‰È·ÈÚ¤ÙË˜ ‰‰ ÌÈ·˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ ‰ÂÓ ÌÔÚÂ› Ó· Â›Ó·È 00. 

� ŸÙ·Ó ¢¢  ==  ‰‰, ÙfiÙÂ ÙÔ ËÏ›ÎÔ   ==  11

� ŸÙ·Ó Ô ‰È·ÈÚ¤ÙË˜ ‰‰  ==  11, ÙfiÙÂ ÙÔ ËÏ›ÎÔ   ==  ¢¢

� ŸÙ·Ó Ô ‰È·ÈÚÂÙ¤Ô˜ ¢¢  ==  00, ÙfiÙÂ ÙÔ ËÏ›ÎÔ   ==  00

¢¢  ==  ‰‰  � 

˘̆  <<  ‰‰

¢¢  ==  ‰‰  �   ++  ˘̆

£˘ÌfiÌ·ÛÙÂ - ª·ı·›ÓÔ˘ÌÂ

™ÎÂÊÙfiÌ·ÛÙÂ
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AA..11..44.. EE˘̆ÎÎÏÏÂÂ››‰‰ÂÂÈÈ··  ‰‰ÈÈ··››ÚÚÂÂÛÛËË  --  ¢¢ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂÙÙfifiÙÙËËÙÙ··

¢ƒ∞™∆∏ƒπ√∆∏∆∞

¢¢ÔÔÎÎÈÈÌÌ‹‹
77

xx  66
4422

++  11
4433

←←¢È·ÈÚ¤ÙË˜
←←¶ËÏ›ÎÔ

←←ÀfiÏÔÈÔ
←←¢È·ÈÚÂÙ¤Ô˜

1155  ÌÌ¿¿ÏÏÂÂ˜̃
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¶ÔÈÂ˜ ·fi ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ ÈÛfiÙËÙÂ˜ ÂÎÊÚ¿˙Ô˘Ó “∂˘ÎÏÂ›‰ÂÈ· ‰È·›ÚÂÛË”;
(·) 120 = 28 � 4 + 8    (‚) 1.345 = 59 � 21 + 106    (Á) 374 = 8 � 46 + 6

(·) Œ¯Ô˘ÌÂ  ˘ = 8, Ô˘ Â›Ó·È ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˜ ·fi ÙÔ 28 Î·È ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜ ·fi ÙÔ 4.
ÕÚ·, Â›Ó·È ˘fiÏÔÈÔ ÙË˜ ∂˘ÎÏÂ›‰ÂÈ·˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ ÌÂ ‰È·ÈÚ¤ÙË ÌfiÓÔ ÙÔ 28 Î·È fi¯È ÙÔ 4.

(‚) Œ¯Ô˘ÌÂ ˘ = 106, Ô˘ Â›Ó·È ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜ ·fi ÙÔ 59 Î·È ·fi ÙÔ 21. ÕÚ· ‰ÂÓ
Â›Ó·È ˘fiÏÔÈÔ ÌÈ·˜ ∂˘ÎÏÂ›‰ÂÈ·˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ ÌÂ ‰È·ÈÚ¤ÙË ÙÔ 59 ‹ ÙÔ 21.

(Á) Œ¯Ô˘ÌÂ ˘ = 6, Ô˘ Â›Ó·È ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˜ ·fi ÙÔ 8 Î·È ·fi ÙÔ 48. ÕÚ· Â›Ó·È
˘fiÏÔÈÔ ÙË˜ ∂˘ÎÏÂ›‰ÂÈ·˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ ÌÂ ‰È·ÈÚ¤ÙË Â›ÙÂ ÙÔ 46 Â›ÙÂ ÙÔ 8.

™ÙË ÌÔÓ¿‰· ÌÓ‹ÌË˜ ÌÈ·˜ ÊˆÙÔÁÚ·ÊÈÎ‹˜ ÌË¯·Ó‹˜ ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ·ÔıËÎÂ˘ÙÔ‡Ó 11 ÊˆÙÔÁÚ·Ê›Â˜.
(·) ¶fiÛÂ˜ Ù¤ÙÔÈÂ˜ ›‰ÈÂ˜ ÌÓ‹ÌÂ˜ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È ÁÈ· Ó· ·ÔıËÎÂ˘ÙÔ‡Ó 5 ÊˆÙÔÁÚ·Ê›ÛÂÈ˜ ÙˆÓ 36
ÊˆÙÔÁÚ·ÊÈÒÓ Ë Î·ıÂÌÈ¿; (‚) °È· fiÛÂ˜ ÊˆÙÔÁÚ·Ê›Â˜ ı· ÌÂ›ÓÂÈ ¯ÒÚÔ˜ ÛÙËÓ ÙÂÏÂ˘Ù·›· ÌÔÓ¿‰·;

(·) √È 5 ÊˆÙÔÁÚ·Ê‹ÛÂÈ˜ ÙˆÓ 36 ÊˆÙÔÁÚ·ÊÈÒÓ Ë Î·ıÂÌÈ¿ Â›Ó·È Û˘ÓÔÏÈÎ¿ 5 � 36 = 180
ÊˆÙÔÁÚ·Ê›Â˜. ∏ ‰È·›ÚÂÛË ÙˆÓ 180 ÊˆÙÔÁÚ·ÊÈÒÓ ÌÂ ÙÈ˜ 11 Ô˘ ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ·ÔıËÎÂ˘-
ÙÔ‡Ó ÛÂ ÌÈ· ÌÔÓ¿‰·, ¤¯ÂÈ ËÏ›ÎÔ 16 Î·È ˘fiÏÔÈÔ 4, ‰ËÏ·‰‹ ¤¯Ô˘ÌÂ 180 = 11 � 16 + 4.
ŒÙÛÈ, ¯ÚÂÈ·˙fiÌ·ÛÙÂ 16 ÌÔÓ¿‰Â˜, ÂÚÈÛÛÂ‡Ô˘Ó fiÌˆ˜ 4 ÊˆÙÔÁÚ·Ê›Â˜ ·ÎfiÌË,
ÂÔÌ¤Óˆ˜, ı· Ú¤ÂÈ Ó· ¿ÚÔ˘ÌÂ ÂÈÏ¤ÔÓ Ì›· ÌÔÓ¿‰·, ¿Ú· ı· ¯ÚÂÈ·ÛıÔ‡Ó 
16 + 1 = 17 ÌÔÓ¿‰Â˜ ÌÓ‹ÌË˜.

(‚) ∞ÊÔ‡ ÛÙËÓ ÙÂÏÂ˘Ù·›· ÌÔÓ¿‰· ÌÓ‹ÌË˜ ı· ·ÔıËÎÂ˘ÙÔ‡Ó ÔÈ 4 ÊˆÙÔÁÚ·Ê›Â˜, Ô˘
ÂÚ›ÛÛÂ„·Ó, ı· ÌÂ›ÓÂÈ ¯ÒÚÔ˜ ÁÈ· 11 – 4 = 7 ÊˆÙÔÁÚ·Ê›Â˜.

¡· Î¿ÓÂÈ˜ ÙÈ˜ ·ÎfiÏÔ˘ıÂ˜ ‰È·ÈÚ¤ÛÂÈ˜ Î·È ÙÈ˜ ‰ÔÎÈÌ¤˜ ÙÔ˘˜: 
(·) 4002:69 (‚) 1445:17, (Á) 925:37 (‰) 3621:213, (Â) 35280:2940, (ÛÙ) 5082:77.

¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÈ˜: (·) ¶fiÛÔ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÙÔ 1 Ì¤ÙÚÔ ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ ·Ó Ù· 5 Ì¤ÙÚ· ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó 65 Q;
(‚) ¶fiÛÔ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÙÔ 1 ÎÈÏfi ÎÚ¤·˜ ·Ó ÁÈ· Ù· 3 ÎÈÏ¿ ÏËÚÒÛ·ÌÂ 30 Q; (Á) ¶fiÛ· ‰Ô¯Â›· ÙˆÓ
52 Ï›ÙÚˆÓ ı· ¯ÚÂÈ·ÛÙÔ‡Ó ÁÈ· 46.592 Ï›ÙÚ· ÎÚ·ÛÈÔ‡;

N· ÂÍÂÙ¿ÛÂÈ˜ ÔÈÂ˜ ·fi ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ ÈÛfiÙËÙÂ˜ ·ÚÈÛÙ¿ÓÔ˘Ó ∂˘ÎÏÂ›‰ÂÈÂ˜ ‰È·ÈÚ¤ÛÂÈ˜:
(·) 125=35�3+20, (‚) 762=38�19+40, (Á) 1500=42�35+30, (‰) 300=18�16+12

∞Ó Ô Ó Â›Ó·È Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜, ÔÈ· ÌÔÚÂ› Ó· Â›Ó·È Ù· ˘fiÏÔÈ· ÙË˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ Ó:8;

∞Ó ¤Ó·˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂıÂ› ‰È· 9 ‰›ÓÂÈ ËÏ›ÎÔ 73 Î·È ˘fiÏÔÈÔ 4. ¶ÔÈÔ˜ Â›Ó·È Ô ·ÚÈıÌfi˜;

∞Ó Û‹ÌÂÚ· Â›Ó·È ∆Ú›ÙË, ÙÈ Ì¤Ú· ı· Â›Ó·È ÌÂÙ¿ ·fi 247 ËÌ¤ÚÂ˜;

§‡ÛË

§‡ÛË
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√ÓÔÌ¿˙Ô˘ÌÂ ““∂∂˘̆ÎÎÏÏÂÂ››‰‰ÂÂÈÈ··  ¢¢ÈÈ··››ÚÚÂÂÛÛËË”” ÙË ‰È·›ÚÂÛË ‰‡Ô ·ÚÈıÌÒÓ, ÚÔ˜ ÙÈÌ‹Ó ÙÔ˘ ∂∂˘̆ÎÎÏÏÂÂ››‰‰ËË,, ÌÂÁ¿ÏÔ˘
ŒÏÏËÓ· ª·ıËÌ·ÙÈÎÔ‡, Ô ÔÔ›Ô˜ ¿ÎÌ·ÛÂ ÂÚ›Ô˘ ÙÔ 300 .Ã. ªÂÙ¿ ÙÈ˜ ÛÔ˘‰¤˜ ÙÔ˘ ÛÙËÓ ∞ı‹Ó· ‹ÁÂ
ÛÙËÓ ∞ÏÂÍ¿Ó‰ÚÂÈ· ÙË˜ ∞ÈÁ‡ÙÔ˘, fiÏË Ô˘ ·Ó·‰Â›¯ıËÎÂ ÛÂ ÌÂÁ¿ÏÔ ÔÏÈÙÈÛÙÈÎfi Î¤ÓÙÚÔ ÙÔ˘ ÎfiÛÌÔ˘
ÂÎÂ›ÓË˜ ÙË˜ ÂÔ¯‹˜ ÌÂ ÙË ÊÚÔÓÙ›‰· ÙÔ˘ ¶ÙÔÏÂÌ·›Ô˘ ÙÔ˘ ∞’. ∆Ô ÈÔ ÛËÌ·ÓÙÈÎfi ¤ÚÁÔ ÙÔ˘ ∂˘ÎÏÂ›‰Ë Â›Ó·È
““∆∆··  ™™ÙÙÔÔÈÈ¯̄ÂÂ››··””  Ô˘ ·ÔÙÂÏÔ‡ÓÙ·È ·fi 13 ‚È‚Ï›· Î·È ·ÔÎÚ˘ÛÙ·ÏÏÒÓÔ˘Ó ÙËÓ ÂÈÙ˘¯ËÌ¤ÓË ÚÔÛ¿ıÂÈ·
ÙÔ˘ ∂˘ÎÏÂ›‰Ë Ó· ·ÍÈÔÔÈ‹ÛÂÈ Î·È Ó· Û˘ÛÙËÌ·ÙÔÔÈ‹ÛÂÈ ÙÈ˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ ÁÓÒÛÂÈ˜ ÙË˜ ÂÔ¯‹˜ ÙÔ˘.

¶∞ƒ∞¢∂π°ª∞∆∞ -  ∂º∞ƒª√°∂™

1.

2.

∞™∫∏™∂π™ ∫∞π  ¶ƒ√µ§∏ª∞∆∞

1.

2.

3.

4.
5.
6.
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ΔÔ ÙÔÈÎfi ÁÚ·ÊÂ›Ô ÙË˜ UNISEF ı· ÌÔÈÚ¿ÛÂÈ 150 ÙÂÙÚ¿‰È·, 90
ÛÙ˘Ïfi Î·È 60 ÁfiÌÂ˜ ÛÂ ·Î¤Ù· ‰ÒÚˆÓ, ÒÛÙÂ Ù· ·Î¤Ù· Ó· Â›Ó·È
Ù· ›‰È· Î·È Ó· ÂÚÈ¤¯Ô˘Ó Î·È Ù· ÙÚ›· Â›‰Ë.
➣ ªÔÚÂ› Ó· Á›ÓÔ˘Ó 10 ·Î¤Ù· ‰ÒÚˆÓ; ∞Ó Ó·È, fiÛ· ·fi

Î¿ıÂ Â›‰Ô˜ ı· ¤¯ÂÈ Î¿ıÂ ·Î¤ÙÔ;
➣ ¶fiÛ· fiÌÔÈ· ·Î¤Ù· ‰ÒÚˆÓ ÌÔÚÂ› Ó· Á›ÓÔ˘Ó ÌÂ fiÏ· Ù· ‰È·ı¤ÛÈÌ· Â›‰Ë;
➣ ¶fiÛ· ÙÔ ÔÏ‡ fiÌÔÈ· ·Î¤Ù· ‰ÒÚˆÓ ÌÔÚÂ› Ó· Á›ÓÔ˘Ó ÌÂ fiÏ· Ù· ‰È·ı¤ÛÈÌ· Â›‰Ë;

� ¶¶ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈ·· ÂÓfi˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡ ·ÚÈıÌÔ‡ ·· Â›Ó·È ÔÈ ·ÚÈıÌÔ›
Ô˘ ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ·fi ÙÔÓ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi ÙÔ˘ 
ÌÂ fiÏÔ˘˜ ÙÔ˘˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜.

� ∫∫¿¿ııÂÂ  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎfifi˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃  ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂ››  ÙÙ··  ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈ¿¿  ÙÙÔÔ˘̆..
� ∫∫¿¿ııÂÂ  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎfifi˜̃  ÔÔ˘̆  ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂ››ÙÙ··ÈÈ  ··fifi  ¤¤ÓÓ··ÓÓ  ¿¿ÏÏÏÏÔÔ  ÂÂ››ÓÓ··ÈÈ  ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈfifi  ÙÙÔÔ˘̆..
� ∞∞ÓÓ  ¤¤ÓÓ··˜̃  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎfifi˜̃  ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂ››  ¤¤ÓÓ··ÓÓ  ¿¿ÏÏÏÏÔÔÓÓ  ıı··  ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂ››  ÎÎ··ÈÈ  ÙÙ··  ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈ¿¿  ÙÙÔÔ˘̆..

� ΔÔ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ (�0) ·fi Ù· ÎÔÈÓ¿ ÔÏÏ·Ï¿ÛÈ· ‰‡Ô ‹ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ (�0)
ÙÔ ÔÓÔÌ¿˙Ô˘ÌÂ ∂∂ÏÏ¿¿¯̄ÈÈÛÛÙÙÔÔ  ∫∫ÔÔÈÈÓÓfifi  ¶¶ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈÔÔ  ((∂∂∫∫¶¶)) ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ ·˘ÙÒÓ.

� ¢¢ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÙÙÂÂ˜̃ ÂÓfi˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡ ·ÚÈıÌÔ‡ ·· Ï¤ÁÔÓÙ·È fiÏÔÈ ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ÙÔÓ ‰È·ÈÚÔ‡Ó.

� ∫∫¿¿ııÂÂ  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃  ··  ¤¤¯̄ÂÂÈÈ  ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÙÙÂÂ˜̃  ÙÙÔÔ˘̆  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡˜̃  11  ÎÎ··ÈÈ  ··..

� ŒÓ·˜ ·ÚÈıÌfi˜, ÂÎÙfi˜ ·fi ÙÔ 1, Ô˘ ¤¯ÂÈ ‰È·ÈÚ¤ÙÂ˜ ÌfiÓÔ ÙÔÓ ÂÂ··˘̆ÙÙfifi  ÙÙÔÔ˘̆ Î·È ÙÔ 11
Ï¤ÁÂÙ·È ÚÚÒÒÙÙÔÔ˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃,, ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿ Ï¤ÁÂÙ·È ÛÛ‡‡ÓÓııÂÂÙÙÔÔ˜̃.

� ¢‡Ô Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› ·· Î·È ‚‚ ÌÔÚÂ› Ó· ¤¯Ô˘Ó ÎÔÈÓÔ‡˜ ‰È·ÈÚ¤ÙÂ˜. √ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜ ·fi
·˘ÙÔ‡˜ ÔÓÔÌ¿˙ÂÙ·È ªª¤¤ÁÁÈÈÛÛÙÙÔÔ˜̃  ∫∫ÔÔÈÈÓÓfifi˜̃  ¢¢ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÙÙËË˜̃ (ª∫¢) ÙˆÓ ·· Î·È ‚‚ Î·È Û˘Ì‚ÔÏ›˙ÂÙ·È ªª∫∫¢¢((··,,  ‚‚)).

� ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ·· Î·È ‚‚ Ï¤ÁÔÓÙ·È ÚÚÒÒÙÙÔÔÈÈ  ÌÌÂÂÙÙ··ÍÍ‡‡  ÙÙÔÔ˘̆˜̃ ·Ó Â›Ó·È ªª∫∫¢¢((··,,  ‚‚))  ==  11..

¢‡Ô ÏÔ›· ÂÈÛÎ¤ÙÔÓÙ·È ¤Ó· ÓËÛ¿ÎÈ. ΔÔ ÚÒÙÔ ·Ó¿ 3 ËÌ¤ÚÂ˜, ÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ ·Ó¿ 4
ËÌ¤ÚÂ˜. ∞Ó ÍÂÎ›ÓËÛ·Ó ·fi ÙÔ ÓËÛ¿ÎÈ Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ·, ÛÂ fiÛÂ˜
ËÌ¤ÚÂ˜ ı· Í·Ó·‚ÚÂıÔ‡Ó ÛÙÔ ÏÈÌ¿ÓÈ ÙÔ˘ ÓËÛÈÔ‡;

μÚ›ÛÎÔ˘ÌÂ Ù· ÔÏÏ·Ï¿ÛÈ· ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 3 Î·È 4.

OÈ ·ÚÈıÌÔ› 00,,  1122,,  2244,,  3366,, ... Â›Ó·È ÎÔÈÓ¿ ÔÏÏ·Ï¿ÛÈ· ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 33 Î·È 44. ∂ÂÈ‰‹, ÙÔ
ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ (�0) ·fi Ù· ÎÔÈÓ¿ ÔÏÏ·Ï¿ÛÈ· Â›Ó·È ÙÔ 1122,, ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ: ∂∫¶(3, 4) = 12.

¢ËÏ·‰‹, ·ÎÚÈ‚Ò˜ ÌÂÙ¿ ·fi 12 ËÌ¤ÚÂ˜ ı· Í·Ó·‚ÚÂıÔ‡Ó Ù· ‰‡Ô ÏÔ›· ÛÙÔ ÏÈÌ¿ÓÈ ÙÔ˘
ÓËÛÈÔ‡ Î·È ·˘Ùfi ı· Â·Ó·Ï·Ì‚¿ÓÂÙ·È Î¿ıÂ 12 ËÌ¤ÚÂ˜.

...48444036322824201612840¶¶ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈ··  ÙÙÔÔ˘̆  44

...3633302724211815129630¶¶ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈ··  ÙÙÔÔ˘̆  33

§‡ÛË

£˘ÌfiÌ·ÛÙÂ - ª·ı·›ÓÔ˘ÌÂ

ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› - 27 -

AA..11..55.. ÃÃ··ÚÚ··ÎÎÙÙ‹‹ÚÚÂÂ˜̃  ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂÙÙfifiÙÙËËÙÙ··˜̃  --  ªª∫∫¢¢  --  ∂∂∫∫¶¶  --  ∞∞ÓÓ¿¿ÏÏ˘̆ÛÛËË  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ‡‡  ÛÛÂÂ
ÁÁÈÈÓÓfifiÌÌÂÂÓÓÔÔ  ÚÚÒÒÙÙˆ̂ÓÓ  ··ÚÚ··ÁÁfifiÓÓÙÙˆ̂ÓÓ

¢ƒ∞™Δ∏ƒπ√Δ∏Δ∞

0 ,  · ,  2· ,  3· ,  4· ,  . . .
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� ∫∫ÚÚÈÈÙÙ‹‹ÚÚÈÈ··  ¢¢ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂÙÙfifiÙÙËËÙÙ··˜̃ ÌÂ 22,,  33,,  44,,  55,,  99,,  1100  ‹‹  2255  Ï¤ÁÔÓÙ·È ÔÈ Î·ÓfiÓÂ˜ ÌÂ ÙÔ˘˜ ÔÔ›Ô˘˜
ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· Û˘ÌÂÚ·›ÓÔ˘ÌÂ, ¯ˆÚ›˜ Ó· Î¿ÓÔ˘ÌÂ ÙË ‰È·›ÚÂÛË, ·Ó ¤Ó·˜ Ê˘ÛÈÎfi˜ 
·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ·˘ÙÔ‡˜.

� ŒÓ·˜ Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ 1100  ·Ó Ï‹ÁÂÈ ÛÂ ¤¤ÓÓ··  ÌÌËË‰‰ÂÂÓÓÈÈÎÎfifi..
� ŒÓ·˜ Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 22, ·Ó ÙÔ ÙÂÏÂ˘Ù·›Ô „ËÊ›Ô Â›Ó·È 0, 2, 4, 6, 8.
� ŒÓ·˜ Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 55, ·Ó Ï‹ÁÂÈ ÛÂ 00 ‹ 55.
� ŒÓ·˜ Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 33 ‹ ÙÔ 99, ·Ó ÙÔ ¿¿ııÚÚÔÔÈÈÛÛÌÌ··  ÙÙˆ̂ÓÓ  „„ËËÊÊ››ˆ̂ÓÓ ÙÙÔÔ˘̆

‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 33 ‹ ÙÔ 99 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
� ŒÓ·˜ Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È Û˘Á¯ÚfiÓˆ˜ ÌÂ ÙÔ 44 ‹ Î·È ÙÔ 2255, ·Ó Ù· ‰‰‡‡ÔÔ

ÙÙÂÂÏÏÂÂ˘̆ÙÙ··››··  „„ËËÊÊ››·· ÙÔ˘ Â›Ó·È ÌË‰¤Ó.

¡· ·Ó·Ï˘ıÔ‡Ó ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› 2520, 2940, 3780 ÛÂ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÚÒÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ. ªÂ ÙË 
‚Ô‹ıÂÈ· ·˘Ù‹˜ ÙË˜ ·Ó¿Ï˘ÛË˜ Ó· ‚ÚÂıÂ› Ô ª∫¢ Î·È ÙÔ ∂∫¶ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ.

∞Ó·Ï‡Ô˘ÌÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ÛÂ ÁÈÓfiÌÂÓ· ÚÒÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ Î·È ·›ÚÓÔ˘ÌÂ ÌfiÓÔ
ÙÔ˘˜ ÎÔÈÓÔ‡˜ ·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜ ÌÂ ÙÔ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ÂÎı¤ÙË ÁÈ· ÙÔ ª∫¢ Î·È ÙÔ˘˜ ÎÔÈÓÔ‡˜ Î·È ÌË
ÎÔÈÓÔ‡˜ ·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜ ÌÂ ÙÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ ÂÎı¤ÙË ÁÈ· ÙÔ ∂∫¶.

2520 2 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 2 2940 2 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 2 3780 2 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 2
1260 2 » 1470 2 » 1890 2 »
630 2 » 735 3 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 3 945 3 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 3
315 3 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 3 245 5 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 5 315 3 »
105 3 » 49 7 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 7 105 3 »
35 5 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 5 7 7 » 35 5 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 5
7 7 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 7 1 7 7 ‰È·ÈÚÒ ÌÂ ÙÔ 7
1 1

2520 = 23�32�5�7 2940 = 22�3�5�72 3780 = 22�33�5�7

M∫¢(2520, 2940, 3780) = 22�3�5�7 = 420 Î·È

∂∫¶(2520, 2940, 3780) = 23�33�5�72 = 52920

¡· ‚ÚÂıÂ› ·Ó ‰È·ÈÚÔ‡ÓÙ·È ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› 12510, 772, 225, 13600 ÌÂ 2, 3, 4, 5, 9. 10. 25. 100.

✔✔✔–✔✔–✔13.600 
–✔–✔✔–✔–225 
–––––✔–✔772 
––✔✔✔–✔✔12.510

100251095432

§‡ÛË

§‡ÛË

∫∫ÚÚÈÈÙÙ‹‹ÚÚÈÈ··  ¢¢ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂÙÙfifiÙÙËËÙÙ··˜̃
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¡· ‚ÚÂıÔ‡Ó fiÏÔÈ ÔÈ ÚÒÙÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ 1 Î·È ÙÔ˘ 100.

√È ·Ú¯·›ÔÈ ŒÏÏËÓÂ˜ ÁÓÒÚÈ˙·Ó fiÙÈ ‰‰ÂÂÓÓ  ˘̆¿¿ÚÚ¯̄ÂÂÈÈ  ÌÌ¤¤ÁÁÈÈÛÛÙÙÔÔ˜̃  ÚÚÒÒÙÙÔÔ˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃, ‰ËÏ·‰‹ fiÙÈ
ÔÈ ÚÒÙÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È ¿ÂÈÚÔÈ ÛÙÔ Ï‹ıÔ˜. °ÓÒÚÈ˙·Ó ·ÎfiÌË fiÙÈ ‰ÂÓ ˘¿Ú¯ÂÈ ¤Ó·˜
·Ïfi˜ Î·ÓfiÓ·˜ Ô˘ Ó· ‰›ÓÂÈ ÙÔ˘˜ ‰È·‰Ô¯ÈÎÔ‡˜ ÚÒÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜. ªÂ ÙËÓ ·Ï‹
Ì¤ıÔ‰Ô ÙÔ˘ ∂Ú·ÙÔÛı¤ÓË, ÁÓˆÛÙ‹ ˆ˜ ““∫∫fifiÛÛÎÎÈÈÓÓÔÔ  ÙÙÔÔ˘̆  ∂∂ÚÚ··ÙÙÔÔÛÛıı¤¤ÓÓËË””, Ô˘ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÂ›Ù·È
Ì¤¯ÚÈ Î·È Û‹ÌÂÚ·, ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ fiÏÔ˘˜ ÙÔ˘˜ ÚÒÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ô˘ Â›Ó·È ÌÈÎÚfiÙÂÚÔÈ
·fi ‰ÔÛÌ¤ÓÔ ·ÚÈıÌfi.

™ÙÔÓ ‰ÈÏ·Ófi ›Ó·Î· ‰È·ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 1 Ô˘ ‰ÂÓ Â›Ó·È Ô‡ÙÂ ÚÒÙÔ˜ Ô‡ÙÂ
Û‡ÓıÂÙÔ˜.
ªÂÙ¿ ÛËÌ·‰Â‡Ô˘ÌÂ ÙÔ 2 Î·È ‰È·ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ fiÏ· Ù· ÔÏÏ·Ï¿ÛÈ¿ ÙÔ˘. ΔÔ ›‰ÈÔ Î¿ÓÔ˘ÌÂ
Î·È ÌÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ 3, 5 Î·È 7. ª’ ·˘ÙfiÓ ÙÔÓ ÙÚfiÔ ‰È·ÁÚ¿ÊÔÓÙ·È fiÏÔÈ ÔÈ Û‡ÓıÂÙÔÈ
·ÚÈıÌÔ› Î·È Ì¤ÓÔ˘Ó ÌfiÓÔ ÔÈ ÚÒÙÔÈ, ·fi ÙÔ 1 ¤ˆ˜ ÙÔ 100:
2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89 Î·È 97.

§‡ÛË
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4.

100999897969594939291
90898887868584838281
80797877767574737271
70696867666564636261
60595857565554535251
50494847464544434241
40393837363534333231
30292827262524232221
20191817161514131211
10987654321

O EEÚÚ··ÙÙÔÔÛÛıı¤¤ÓÓËË˜̃ (ÁÂÓÓ‹ıËÎÂ ÛÙËÓ ∫˘Ú‹ÓÂÈ· Î·È ¤ı·ÓÂ ÛÙËÓ ∞ÏÂÍ¿Ó‰ÚÂÈ·)
‰È·ÎÚ›ıËÎÂ ˆ˜ ª·ıËÌ·ÙÈÎfi˜, º˘ÛÈÎfi˜, °ÂˆÁÚ¿ÊÔ˜, ∞ÛÙÚÔÓfiÌÔ˜, πÛÙÔÚÈÎfi˜
Î·È ºÈÏfiÏÔÁÔ˜. ∞fi ÙÔ 234 .Ã. Î·È Â› ÂÚ›Ô˘ 40 ¯ÚfiÓÈ·, ‰ÈÂÙ¤ÏÂÛÂ
˘Â‡ı˘ÓÔ˜ ÙË˜ ÂÚ›ÊËÌË˜ ‚È‚ÏÈÔı‹ÎË˜ ÙË˜ ∞ÏÂÍ¿Ó‰ÚÂÈ·˜ Î·È ‰›‰·ÍÂ ÛÙÔ
ªÔ˘ÛÂ›Ô ÙË˜. ™Ù· ÂÚ›ÊËÌ· ““°°ÂÂˆ̂ÁÁÚÚ··ÊÊÈÈÎÎ¿¿”” Ô˘ ·ÚÔ˘Û›·ÛÂ ÙËÓ ÚÒÙË ·ÎÚÈ‚‹
Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ Ì¤ÙÚËÛË ÙË˜ ÂÂÚÚÈÈÌÌ¤¤ÙÙÚÚÔÔ˘̆  ((ÌÌÂÂÛÛËËÌÌ‚‚ÚÚÈÈÓÓÔÔ‡‡))  ÙÙËË˜̃  °°ËË˜̃,, ˆ˜ 225500..000000
ÛÛÙÙ¿¿‰‰ÈÈ·· (=39.400 - 41.000 km, ¤Ó·ÓÙÈ ÙË˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎ‹˜ 40.000 km)
(∫ÏÂÔÌ‹‰Ë˜, ™ÙÚ¿‚ˆÓ). ∂›ÛË˜, ˘ÔÏfiÁÈÛÂ ÙËÓ ·fiÛÙ·ÛË ÙË˜ ÛÂÏ‹ÓË˜
778800..000000  ÛÛÙÙ¿¿‰‰ÈÈ·· Î·È ÙÔ˘ ◊ÏÈÔ˘ 880044..000000..000000  ÛÛÙÙ¿¿‰‰ÈÈ··..
ª¤ÙÚËÛÂ ÙËÓ ÎÏ›ÛË ÙÔ˘ ¿ÍÔÓ· ÙË˜ ÁË˜ ÌÂ ÌÂÁ¿ÏË ·ÎÚ›‚ÂÈ· Î·È ¤ÊÙÈ·ÍÂ ¤Ó·
Î·Ù¿ÏÔÁÔ Ô˘ ÂÚÈÂÏ¿Ì‚·ÓÂ 667755 ·ÛÙ¤ÚÂ˜. §¿ÙÚË˜ ÙË˜ Ù·ÍÈÓfiÌËÛË˜ ÙË˜
·ÓıÚÒÈÓË˜ ÁÓÒÛË˜, Ô ∂Ú·ÙÔÛı¤ÓË˜ ‰ÂÓ ÌfiÚÂÛÂ Ó· ·ÓÙ¤ÍÂÈ ÙË ÛÙ¤ÚËÛË ÙË˜
ÌÂÏ¤ÙË˜, Ô˘ ÙÔ˘ Â¤‚·ÏÂ Ë Ù‡ÊÏˆÛË Ô˘ ÙÔÓ ¤ÏÂÈÍÂ ÛÙ· ÁÂÚ¿Ì·Ù· Î·È
ÙÂÏÈÎ¿ ÙÂÚÌ¿ÙÈÛÂ ÙË ˙ˆ‹ ÙÔ˘, ·ÊÔ‡ ·ÚÓÈfiÙ·ÓÂ Ó· Ê¿ÂÈ ÔÙÈ‰‹ÔÙÂ.

4433
11

99

7733
5555
3355

1166

44006666
8899

33112244

1133
3377

110000

3322 55
77

1111
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1177 11992233
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3311
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™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ÎÂÓ¿:
(·) ŒÓ· ÎÔÈÓfi ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 5 Î·È 8 Â›Ó·È Ô ·ÚÈıÌfi˜ .... Î·È ÙÔ ∂∫¶(5, 8) = ....
(‚) ∞Ó ÙÔ ∂∫¶(·, ‚) = ‚, Ô ‚ Â›Ó·È ................................................... ÙÔ˘ ·.
(Á) ¶ÚÒÙÔÈ Ï¤ÁÔÓÙ·È ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ...........................................................................

Î·È Û‡ÓıÂÙÔÈ Ï¤ÁÔÓÙ·È ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ...................................................................
(‰) ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ÔÓÔÌ¿˙ÔÓÙ·È ÚÒÙÔÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜ fiÙ·Ó.............................................

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ ÙÔ ÎÂÓfi ÌÂ ÙÔ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ „ËÊ›Ô ÒÛÙÂ, Ô ·ÚÈıÌfi˜ Ô˘ ı· Û¯ËÌ·ÙÈÛÙÂ› Ó·
‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 9: (·) 6�4, (‚) 95�4, (Á) 601� .

∆ÔÔı¤ÙËÛÂ ¤Ó· “x” ÛÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ı¤ÛË
(·) EK¶ (3, 5) = 8 9 15 30 
(‚) EK¶ (11, 6) = 17 36 66 132 
(Á) EK¶ (5, 10) = 10 15 45 50 
(‰) EK¶ (3, 2, 5) = 15 20 30 60 
(Â) EK¶ (3, 6, 9) = 9 18 36 27 
(ÛÙ) EK¶ (8, 12, 15) = 15 30 60 120 

∏ ÂÙ·ÈÚÂ›· ∞ ‚Á¿˙ÂÈ Ó¤Ô ÌÔÓÙ¤ÏÔ ·˘ÙÔÎÈÓ‹ÙÔ˘ Î¿ıÂ 2 ¯ÚfiÓÈ·
ÂÓÒ Ë ÂÙ·ÈÚÂ›· µ Î¿ıÂ 3 ¯ÚfiÓÈ· Î·È Ë ÂÙ·ÈÚÂ›· ° Î¿ıÂ 5
¯ÚfiÓÈ·. ∞Ó ÙÔ 2001 ¤‚Á·Ï·Ó Î·È ÔÈ ÙÚÂÈ˜ ÂÙ·ÈÚÂ›Â˜ Ó¤·
ÌÔÓÙ¤Ï·, fiÙÂ ı· Í·Ó·‚Á¿ÏÔ˘Ó Î·È ÔÈ ÙÚÂÈ˜ Ì·˙› Ó¤Ô ÌÔÓÙ¤ÏÔ;

ŒÓ·˜ Á˘ÌÓ·ÛÙ‹˜ ·Ú·Ù‹ÚËÛÂ fiÙÈ fiÙ·Ó ÙÔÔıÂÙÂ› ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ÙË˜ ·’ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ·Ó¿
3, ·Ó¿ 5 Î·È ·Ó¿ 7 ‰ÂÓ ÂÚÈÛÛÂ‡ÂÈ Î·Ó¤Ó·˜. ¶fiÛÔÈ ‹Ù·Ó ÔÈ Ì·ıËÙ¤˜ ÙË˜ ·’ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘
ÛÙÔ Û¯ÔÏÂ›Ô ·˘Ùfi, ·Ó ÁÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ ÙÔ Ï‹ıÔ˜ ÙÔ˘˜ Â›Ó·È ÌÂÙ·Í‡ 100 Î·È 200;

√ °È¿ÓÓË˜ ËÁ·›ÓÂÈ ÛÙÔÓ ÎÈÓËÌ·ÙÔÁÚ¿ÊÔ Î¿ıÂ 10 ËÌ¤ÚÂ˜ Î·È Ô ¡›ÎÔ˜ Î¿ıÂ 12 ËÌ¤ÚÂ˜.
∞Ó Û˘Ó·ÓÙ‹ıËÎ·Ó ÛÙÈ˜ 10 ª·ÚÙ›Ô˘ ÛÙÔÓ ÎÈÓËÌ·ÙÔÁÚ¿ÊÔ, fiÙÂ ı· Í·Ó·Û˘Ó·ÓÙËıÔ‡Ó;
™ÙÔ ‰È¿ÛÙËÌ· ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ‰‡Ô Û˘Ó·ÓÙ‹ÛÂÒÓ ÙÔ˘˜ fiÛÂ˜ ÊÔÚ¤˜ ¤¯ÂÈ ¿ÂÈ Ô Î·ı¤Ó·˜
ÙÔ˘˜ ¯ˆÚÈÛÙ¿ ÛÙÔÓ ÎÈÓËÌ·ÙÔÁÚ¿ÊÔ;

∆ÔÔı¤ÙËÛÂ ¤Ó· “x” ÛÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ı¤ÛË
(·) ª∫¢ (5, 8) = 1 5 8 40 
(‚) ª∫¢ (16, 24) = 4 8 16 24 
(Á) ª∫¢ (30, 15) = 3 5 15 30 
(‰) ª∫¢ (10, 30, 60) = 5 10 30 60 
(Â) ª∫¢ (22, 32, 50) = 2 11 72 82 

¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ¤¯Ô˘Ó ª∫¢ ÙÔ 24. ¡· ‰ÈÎ·ÈÔÏÔÁ‹ÛÂÈ˜ ÁÈ·Ù› ¤¯Ô˘Ó Î·È ¿ÏÏÔ˘˜ ÎÔÈÓÔ‡˜
‰È·ÈÚ¤ÙÂ˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎÔ‡˜ ·fi ÙË ÌÔÓ¿‰·.

BÚÂ˜ ÙÔ˘˜ ‰È·ÈÚ¤ÙÂ˜ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ: 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20. ¶ÔÈÔÈ ·fi
ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ·˘ÙÔ‡˜ Â›Ó·È ÚÒÙÔÈ; ¶ÔÈÔÈ Â›Ó·È Û‡ÓıÂÙÔÈ;

To ‰ÈÏ¿ÛÈÔ ÂÓfi˜ ÚÒÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ Â›Ó·È ÚÒÙÔ˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‹ Û‡ÓıÂÙÔ˜ Î·È ÁÈ·Ù›;

¡· ‚ÚÂÈ˜ fiÏÔ˘˜ ÙÔ˘˜ ‰È·ÈÚ¤ÙÂ˜ ÙˆÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ·ÚÈıÌÒÓ: (·) 28, (‚) 82, (Á) 95, (‰) 105,
(Â) 124, (ÛÙ) 345, (˙) 1.232, (Ë) 3.999.

¡· ·Ó·Ï˘ıÔ‡Ó ÔÈ ·ÎfiÏÔ˘ıÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ÛÂ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÚÒÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ:
(·) 78, (‚) 348, (Á) 1.210, (‰) 2.344.
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ººÀÀ™™ππ∫∫√√ππ  ∞∞ƒƒππ££ªª√√ππ::  00,,  11,,  22,,  33,,  44,, .. .. ..

¶¶ÚÚ¿¿ÍÍÂÂ ÈÈ ˜̃   ÌÌÂÂÙÙ··ÍÍ‡‡  ÊÊ˘̆ÛÛÈÈÎÎÒÒÓÓ  ··ÚÚÈÈııÌÌÒÒÓÓ

KKÚÚÈÈÙÙ‹‹ÚÚÈÈ··  ¢¢ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂÙÙfifiÙÙËËÙÙ··˜̃ :: ŒÓ·˜ Ê˘ÛÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È:
� ÌÂ ÙÔ 1100,,  110000,,  11000000, ... ·Ó Ï‹ÁÂÈ ÛÂ 11,,  22,,  33,,......  ÌÌËË‰‰ÂÂÓÓÈÈÎÎ¿¿
� ÌÂ ÙÔ 22, ·Ó ÙÔ ÙÂÏÂ˘Ù·›Ô „ËÊ›Ô ÙÔ˘ Â›Ó·È 00,,  22,,  44,,  66,,  88.
� ÌÂ ÙÔ 55, ·Ó Ï‹ÁÂÈ ÛÂ 00 ‹ 55
� ÌÂ ÙÔ 33 ‹ ÙÔ 99, ·Ó ÙÔ ¿¿ııÚÚÔÔÈÈÛÛÌÌ··  ÙÙˆ̂ÓÓ  „„ËËÊÊ››ˆ̂ÓÓ ÙÔ˘ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 33  ‹ ÙÔ 99
� ÌÂ ÙÔ 44  ‹ 2255, ·Ó Ù· ‰‰‡‡ÔÔ  ÙÙÂÂÏÏÂÂ˘̆ÙÙ··››··  „„ËËÊÊ››·· ÙÔ˘ Â›Ó·È ·ÚÈıÌfi˜ Ô˘ ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 44  ‹ 2255.

√√ƒƒππ™™ªª√√ππ
� ∆Ô ÌÌÈÈÎÎÚÚfifiÙÙÂÂÚÚÔÔ  ((�00))  ··fifi  ÙÙ··  ÎÎÔÔÈÈÓÓ¿¿  ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ¿¿ÛÛÈÈ·· Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ‰‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ((�00))  Ï¤ÁÂÙ·È ∂∂∫∫¶¶ ·˘ÙÒÓ.
� √ ÌÌÂÂÁÁ··ÏÏ‡‡ÙÙÂÂÚÚÔÔ˜̃  ··fifi  ÙÙÔÔ˘̆˜̃  ÎÎÔÔÈÈÓÓÔÔ‡‡˜̃  ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÙÙÂÂ˜̃ Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ‰‡Ô ·ÚÈıÌÔ› Ï¤ÁÂÙ·È ªª∫∫¢¢ ·˘ÙÒÓ.
� ŒÓ·˜ ·ÚÈıÌfi˜ ··  Ô˘ ¤¯ÂÈ ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÙÙÂÂ˜̃ ÌfiÓÔ ÙÔÓ ·· Î·È ÙÔ 11 Ï¤ÁÂÙ·È ÚÚÒÒÙÙÔÔ˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃, ·ÏÏÈÒ˜ Ï¤ÁÂÙ·È ÛÛ‡‡ÓÓııÂÂÙÙÔÔ˜̃.
� ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ·· Î·È ‚‚ Ï¤ÁÔÓÙ·È ÚÚÒÒÙÙÔÔÈÈ  ÌÌÂÂÙÙ··ÍÍ‡‡  ÙÙÔÔ˘̆˜̃ fiÙ·Ó ªª∫∫¢¢((··,,  ‚‚))  ==  11

¶¶ÚÚÔÔÙÙÂÂÚÚ··ÈÈfifiÙÙËËÙÙ··  ¶¶ÚÚ¿¿ÍÍÂÂ ˆ̂ÓÓ
➊ ¢¢˘̆ÓÓ¿¿ÌÌÂÂÈÈ˜̃  ➜ ➋ ¶¶ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ··ÛÛÈÈ··ÛÛÌÌÔÔ››  ÎÎ··ÈÈ  ¢¢ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÛÛÂÂÈÈ˜̃ ➜ ➌ ¶¶ÚÚÔÔÛÛıı¤¤ÛÛÂÂÈÈ˜̃  ÎÎ··ÈÈ  ∞∞ÊÊ··ÈÈÚÚ¤¤ÛÛÂÂÈÈ˜̃

√È Ú¿ÍÂÈ˜ Ì¤Û· ÛÙÈ˜ ·ÚÂÓı¤ÛÂÈ˜ ÚÔËÁÔ‡ÓÙ·È Î·È Á›ÓÔÓÙ·È ÌÂ ÙËÓ ·Ú·¿Óˆ ÛÂÈÚ¿

∂∂˘̆ÎÎÏÏÂÂ››‰‰ÂÂ ÈÈ··  ¢¢ÈÈ··››ÚÚÂÂÛÛËË :: ¢¢==  ‰‰  �   ++  ˘̆,,    ˘̆  <<  ‰‰
∆Ô ¢ Ï¤ÁÂÙ·È ‰È·ÈÚÂÙ¤Ô˜, ÙÔ ‰ ‰È·ÈÚ¤ÙË˜, ÙÔ  ËÏ›ÎÔ Î·È ÙÔ ˘ ˘fiÏÔÈÔ

¢¢‡‡ÓÓ··ÌÌËË:: ··ÓÓ ==  ··  � ··  � ··  � ......  �··      ((ÓÓ  ··ÚÚ¿¿ÁÁÔÔÓÓÙÙÂÂ˜̃))  ∆Ô · Ï¤ÁÂÙ·È ‚¿ÛË Î·È ÙÔ Ó ÂÎı¤ÙË˜

∂∂¶¶ππªª∂∂ƒƒππ™™∆∆ππ∫∫∏∏  ππ¢¢ππ√√∆∆∏∏∆∆∞∞
∆Ô˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙËÓ ÚfiÛıÂÛË: ··�((‚‚++ÁÁ))==·· �‚‚++·· �ÁÁ
∆Ô˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙËÓ ·Ê·›ÚÂÛË: ·· � ((‚‚––ÁÁ ))==·· �‚‚––·· �ÁÁ

¶¶ÔÔÏÏÏÏ··ÏÏ··ÛÛÈÈ··ÛÛÌÌfifi˜̃::  ··  � ‚‚  ==  ÁÁ
·· Î·È ‚‚ Ï¤ÁÔÓÙ·È ··ÚÚ¿¿ÁÁÔÔÓÓÙÙÂÂ˜̃ Î·È

ÙÔ ÁÁ Ï¤ÁÂÙ·È ÁÁÈÈÓÓfifiÌÌÂÂÓÓÔÔ ÙˆÓ · Î·È ‚.
π‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡:

ññ ··�‚‚  ==  ‚‚�·· (∞ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹)
ññ ··�((‚‚�ÁÁ))==((··�‚‚))�ÁÁ (¶ÚÔÛÂÙ·ÈÚÈÛÙÈÎ‹)
ññ ··�11==11�··==·· (ÙÔ 1 ‰ÂÓ ÙÔÓ ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÈ)

∆∆¤¤ÏÏÂÂÈÈ··  ¢¢ÈÈ··››ÚÚÂÂÛÛËË  ··  ::  ‚‚  ==  ÁÁ,,      ‚‚  �00
∆Ô ·· Ï¤ÁÂÙ·È ‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚÂÂÙÙ¤¤ÔÔ˜̃, ÙÔ ‚‚ Ï¤ÁÂÙ·È

‰‰ÈÈ··ÈÈÚÚ¤¤ÙÙËË˜̃ Î·È ÙÔ ÁÁ Ï¤ÁÂÙ·È ËËÏÏ››ÎÎÔÔ.
∞Ó   ··  ::  ‚‚==ÁÁ ÙfiÙÂ   ··==‚‚  � ÁÁ ‹   ··  ::  ÁÁ==‚‚

ññ ··  ::  11==··      Î·È ··  ::  ··==11      Î·È 00  ::  ··==00

¶¶ÚÚfifiÛÛııÂÂÛÛËË::  ··  ++  ‚‚  ==  ÁÁ
·· Î·È ‚‚ Ï¤ÁÔÓÙ·È ÚÚÔÔÛÛııÂÂÙÙ¤¤ÔÔÈÈ Î·È

ÙÔ ÁÁ Ï¤ÁÂÙ·È ¿¿ııÚÚÔÔÈÈÛÛÌÌ·· ÙˆÓ · Î·È ‚.
π‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜:

ññ ··++‚‚  ==  ‚‚++·· (∞ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹)
ññ ··++((‚‚++ÁÁ))==((··++‚‚))++ÁÁ (¶ÚÔÛÂÙ·ÈÚÈÛÙÈÎ‹)
ññ ··++00==00++··==·· (ÙÔ 0 ‰ÂÓ ÙÔÓ ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÈ)

∞∞ÊÊ··››ÚÚÂÂÛÛËË::  ··  ––  ‚‚  ==  ÁÁ,,      ··>>‚‚
∆Ô ·· Ï¤ÁÂÙ·È ÌÌÂÂÈÈˆ̂ÙÙ¤¤ÔÔ˜̃, ÙÔ ‚‚ Ï¤ÁÂÙ·È

··ÊÊ··ÈÈÚÚÂÂÙÙ¤¤ÔÔ˜̃ Î·È ÙÔ ÁÁ Ï¤ÁÂÙ·È ‰‰ÈÈ··ÊÊÔÔÚÚ¿¿.
∞Ó ··  ––  ‚‚==ÁÁ      ÙfiÙÂ   ··==‚‚++ÁÁ      ‹ ··  ––  ÁÁ==‚‚

ññ ··——00==··

ÕÕÚÚÙÙÈÈÔÔÈÈ ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È ÔÈ Ê˘ÛÈÎÔ› Ô˘ ‰È·ÈÚÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÙÔ 22
¶¶ÂÂÚÚÈÈÙÙÙÙÔÔ›› ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È ÔÈ Ê˘ÛÈÎÔ› Ô˘ ‰ÂÓ ‰È·ÈÚÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÙÔ 22  

AA ÓÓ ·· ÎÎ ÂÂ ÊÊ ·· ÏÏ ·· ›› ˆ̂ ÛÛ ËË
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- 32 - MEƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ›

∂·Ó·ÏËÙÈÎ¤˜ ∂ÚˆÙ‹ÛÂÈ˜ ∞˘ÙÔ·ÍÈÔÏfiÁËÛË˜

∞ÛÎ‹ÛÂÈ˜  ™ˆÛÙÔ‡ ‹ §¿ıÔ˘˜
∆ÔÔı¤ÙËÛÂ ¤Ó· “x” ÛÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ı¤ÛË

™ø™∆√   §∞£√™

1. πÛ¯‡ÂÈ fiÙÈ: (100 – 30) – 10 = 100 – (30 – 10)

2. °È· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó·Ó ·ÚÈıÌfi ÌÂ ÙÔ 11 ÙÔÓ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ

ÌÂ ÙÔ 10 Î·È ÚÔÛı¤ÙÔ˘ÌÂ 1.

3. To ÁÈÓfiÌÂÓÔ 3 � 3 � 3 ÁÚ¿ÊÂÙ·È 33.

4. ∆Ô 25 ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ 10.

5. · + · + · + · = 4 � ·.

6. · � · � · � · � · � · = ·5.

7. 23 + 3 = 11.

8. 3 � 102 + 2 � 101 + 2 = 322.

9. 20 – 12 : 4 = 2.

10. 9 � 3 – 2 + 5 = 30.

11. (3 � 1 – 3) : 3 = 0.

12. ™ÙË ÛÂÈÚ¿ ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ: 7 + (6 �5) + 4, ÔÈ ·ÚÂÓı¤ÛÂÈ˜ ‰ÂÓ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È.

13. ∏ ‰È·ÊÔÚ¿ ‰‡Ô ÂÚÈÙÙÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ Â›Ó·È ¿ÓÙ· ÂÚÈÙÙfi˜ ·ÚÈıÌfi˜.

14. ∞Ó Ô ·ÚÈıÌfi˜ · Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ ‚, ÙfiÙÂ Ô ·

‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ ‚.

15. ∆Ô 38 Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ˘ 2 Î·È ÙÔ˘ 3.

16. √ ·ÚÈıÌfi˜ 450 ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 3 Î·È ÙÔ 9.

17. √ 35 Î·È Ô 210 ¤¯Ô˘Ó Ì¤ÁÈÛÙÔ ÎÔÈÓfi ‰È·ÈÚ¤ÙË ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 5.

18. ∆Ô ∂∫¶ ÙˆÓ 2 Î·È 24 Â›Ó·È Ô ·ÚÈıÌfi˜ 48.

19. ∏ ‰È·›ÚÂÛË 420 : 15 ‰›ÓÂÈ ˘fiÏÔÈÔ 18.

20. ∏ Û¯¤ÛË 177 = 5 � 35 + 2 Â›Ó·È ÌÈ· Â˘ÎÏÂ›‰È· ‰È·›ÚÂÛË.

21. √ ·ÚÈıÌfi˜ 3 � · + 9 ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 3.

22. √ ·ÚÈıÌfi˜ 300 ·Ó·Ï‡ÂÙ·È ÛÂ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÚÒÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ ˆ˜ 3 � 102.

23. √ ·ÚÈıÌfi˜ 224 ‰È·ÈÚÂ›Ù·È ÌÂ ÙÔ 4 Î·È ÙÔ 8.
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